﻿«Valoarea lucrării nu constă (însă) numai în problemele de aritmetică (sau paleoaritme-tică cum preferă autorul să afirme), ci și în multe alte lucruri Problemele de logică sînt interesante, în general puțin cunoscute sau chiar mie necunoscute; adăugarea unor reguli de dezlegare (la început) și a unei nuvele (la sfîrșit) fac lucrarea și mai atractivă, din-du-i un spor de valoare intrinsecă » EDMOND NICOLAU PALE OARITMETICĂ și alte probleme de logică EDITURA ALBATROS ІѴІШ* Referent: Prof univ dr docent EDMOND N1COLAU Colecția LYCEUM Ilustrația copertei de GH MARINESCU PALEOARITMETICA și alte probleme de logică culese, prelucrate, adaptate sau inventate de DAN LÂZÂRESCU precum și povestirea științifico-fantastica Profesorul fără nici o parte de scriitorul american Martin Gardner EDITURA ALBATROS»BUCUREȘTI 1981 Fiicei SWC/hV/ CUVÎNT ÎNAINTE Probabil că mulți dintre dv , stimați cititori, cînd ați luat în mină această carte și i ați privit coperta, v-ați întrebat: ce este palec>ariinietica? Iată de ce se impune ca, de la început, să răspund ia întrebarea, dv V-ați dat, desigur, scama că termenul respectiv este formal din cuvîntul „aritmetică" și prefixul „paleo* Asupra noțiunii de aritmetică nu cred că o cazul să insistăm cunoaștem cu toții încă din clasa 1 elementară1 In ce privește însă clementul de compunere „paleo" (de la grecescul „palaios" „vechi") și mai ales - combinația dintre acesta și „aritmetică" necesită o explicație mai largă bălă îndoială, cuv iotul „paleoaritmetică*' >pc cave, daca l-ați căutat în dicționare nu aveați cum să-l găsiți) v-a amintit de noțiuni ca „paleobotanică" (studiul plantelor fosile deci foarte vechi), „paleo-climă" (cercetarea climei din trecutul geologic al Pă-mîntului), „paleografie" (care se ocupă cu descifrarea documentelor vechi), „paleozoologie" (studiul animalelor fosile - deci, tot foarte vechi) ele Putem considera, atunci, „paleoarilnietiea" drept studiul străvechii aritmetici? Sași al aritmeticii utilizate do strămoșii noștri? 1 Pentru cei ce țin la definiții, amintesc aici ea aritmetica ide la grecescul „aritlnuos" „număr") este o parte a matematicii, care se ocupă cu studiul numerelor naturale, întrebi și raționale , al operațiilor elementara se j-xit efectua »ei științe Dar de cînd — cu ani în urmă—am întîînii, într-o revistă franceză, cîteva exerciții de paleoafii mețieă, dezlegarea lor a devenit un hobby, o adevărată pasiune tot mai captivantă Am cules zeci de asenu t i a probleme, iar după ce vreme îndelungată le-am „dise- 10 cat", am început să compun, să inventez și singur exerciții de paleoaritmetică •»- Cam tot așa s-a petrecut întîlnirca cu testele de logică Rezolvarea lor-mi s-a părut la fel de atractivă ca și a exercițiilor de paleoaritmetică Așa că am început să le caut cu aceeași asiduitate Cu timpul s-au adunat cîteva caiete pline cu exerciții și probleme Ele mi-au sugerat ideea alcătuirii acestei cărți Dar nu a fost simplu, căci nu puteam să transcriu pur și simplii exercițiile sau testele, măcar pentru aceea că multe dintre ele erau publicate în alte limbi Nici nu mă puteam rezuma la o simplă traducere E drept, acele exerciții de paleoaritmetică în care totul se rezumă la cifre, ori la semne simbolice sau chiar litere ce nu se adună în cuvinte, lucrurile erau relativ simple Pentru acelea însă în care numerele sînt substituite prin litere ce se așază în cuvinte, a trebuit ,ă găsesc termeni românești corespunzători ca mod de grupare a acestor semne La fel am procedat și cu leitele de logică, la care nu m-am mărginit doar la a le culege, selecționa și traduce, ci a trebuit și să le adaptez spre a fi mai lesne abordabile de către cei interesați ★ * * Spuneam mai înainte că, deși nu sînt matematician (ori, poate, tocmai de aceea I), pe măsură ce mă exersam în domeniul paleoaritmeticii, ba chiar și al testelor de logică, am descoperit multe din deliciile matematicii Am aflat astfel că „dificila", „arida" matematică poate fi nu numai o „gimnastică a minții", ci și o plăcută, o captivantă ocupație pentru orele libere Dacă tinerii cititori vor găsi în parcurgerea rîndu-rilor publicate în paginile acestei cărți un mod de a petrece plăcut și util o parte din timpul lor liber, atuin i consider că scopul principal al culegerii de față va fi atins > DL 11 paleoarhmeticA Să pătrundem, așadar, pe teritoriul paleoaritmeticii Penii ii i putea purcede la rezolvarea acestor exerciții, trebuie să țineți seama de cîteva reguli simple: Prima și, de fapt, cea mai importantă regulă ar putea fi enunțată astfel: intr-un exercițiu, în r are cifrele sînt înlocuite (parțial sau total) cu litere sau cu alte simboluri, acolo unde se repetă litera (sau simbolul), se repetă obligatoriu și cifra substituită Aceasta în> ă nu înseamnă că o valoare numerică dată miei litere (simbol) într un exercițiu, are aceeași valoare și în altul Fiecare exercițiu este independent de celălalt (cu cîteva excepții menționate la locul respectiv) și repetarea valorii pentru o literă (simbol) este cu totul intîmplătoare A doua regulă (de care să țineți -vama și la rezolvarea problemelor de logică): nu omiteți nici uti detaliu Cile o dată, exer 4 4; 2 у 1- 4; 2x7 — 14; 3 : a orice cifra ani pune în locurile ramase libere la cei doi termeni 6 înmulțirii, produsul f' nal nu mai respectă condiția referitoare la structura lut (trei grupe a • îte doua cifre identice) \ dona posibili tal •: 3 la înmulțitor și S la deînmulțit 3 , 8 - 24, apoi 8 ' 4 ■- 32; 32 4 2 34 Deci, pînă aici este bine și mergem mai departe, c ău-tînd primul element de la înmulțitor Ca să i obținem pe 4 aflat la sfîrșitnl celui de al doilea produs, trebuie să punem itr locul cifrei căutate toi 3 Acum știm că mmulțitorul osie 303 și că înmulțirea a căpătat următoarea forma: 4 8 X 3 0 3 4 4 4 4 - 4 4 Ne mai trebuie doar un element la deînmulțit o cirră care, înmulțită cu 3 și adunată 8 119 1 (2) А А А А X A A A В В В В В В в в в в в в В D A R — С Л I -I- R AI) L A C • \ I ’ h’ U )■ A 31 в в в в в в в в в в в в А В В В В (9) О Р Т — X = D О I (НО) м I м X М I м М 1 м М I м М I N I М (II) 22 Cifrele О, 2, 7, și 9, care sînt date, nu se mai repetă, desenele în locuitul pe i, 3, 4, 5, 6 și 8 ■* (12) I GREC— PATRU = PATRU Să nu credeți că răspunsul este: Y = 8 Ca și în celelalte cazuri, literele ascund cifre în această scădere însă nu există cifra 6 Primit de la depozit Bucăți vândute Prețul per bucată Suma totală încasată 150 bucăți 27L i 35!ani 3 lei 0,5 bani Pe această pagină din registrul unui magazin au căzut cîteva picături de apă, ștergînd—total sau parțial — unele numere Puteți să-l ajutați pe gestionar să refacă cele două lubrici rămase incomplete? (14) Ce număr veți înscrie în sectorul de cerc rămas liberi 23 05) С Ъ E F B G A Aici, în ambele cazuri, aceeași literă corts^de aceleiași cifre (16) 80 8 Ce ntnnăi nrtneaza 26 Ce valoare se pune în locul semnului de întrebare? (18) D A C A + A 1 C A R T E Л I ’P A R ТГ ’ 24 ftt această ackiuare sînt folosite doar opt dintre pe rea în care suma cifrelor ce akăluicsr rezuffalul este 30 Ce număr trebuie scris pe coșul celui de al patrulea vapor? (20) 8 4 3 5 2 6 7 3 5 3-12 12 2 5 Aveți aici un careu pol Ce număr veți iiiscrîc in el? 2S (21) 9 ) 129 5 ) { 17 ) ț 65 ) (257) (1025 Din acest lanț lipsește ultimul număr Știți cum să 1 aflați? (22) C A L E + D E FIER T R R N Reconstituit! ace i talcul, pnind wanu că în cercul central se află numărul necunoscut x, iar în focul semnelor aritmetice s-au pus semne de întrebare în pătrățele ДНДОП® în această adunare nu sînt prezente două cifre: 0 si 4 Iar cifrele care formează suma, adunate între ele dau 25 26 27 pilllcli rtJ'rele (numeX -Ч ': -'■ /•■ , ; ' ’ J - ■ U aLj, I țnw seama e -oiv uă semne alăturate sau o cifră și un desen ce stau unul lingă altul esie vorba de im număr format din unități și zeci (>()) С 0 I O S X ( О I 0 S В l 1 и c l imează trei exerciții (51 52, 55) construite după aceeași tehnică: în pătrățelele libere puneți cifre (întrun pătrățel ’ dom o cifră 1) pe care să le alegeți astfel, îneît, făcînd calculele aritmetice în ordinea indicată (de la stînga la dreapta fără a ține seama de gradul operației), să găsiți numărul aflat după semnul egalității Dacă veți afla care sînt cifrele lip' i, rezultatul obținut in rîndnl întîi va fi egal cu suma ni merelor de pe prima coloană; rezultatul de pe rîndnl al d' ilea —cu suma numeielor de pc a doua coloană și așa mai departe O remarcă: nici un număr nu este egal cu zei o, im începe cu zero, dar poate avea zero la mijlocul -au la -fîrșitul lui (51) □3 (52) 35 în afara indicațiilor dat, pir, „cuvintele" i G R 1' C și I C S un: in! marcate i<> ,: -!i a 37 (58) »l> finind seama de, , negre, ce cifră revine confruntarea'' triunghiuri lor albe și ultimului cerc? (59) R E U N 1 x R E U N 1 R E U N I C O ~R E S P ITn Z 1 Produsul este format din toate cifrele între 0 și 1 fără ca vreuna dintre ele să se repete Urinat oarele trei exerciții, deși sînt complet independente (în special în ce privește semnificația cifrică dată literelor) au totuși o trăsătură comună după ce rezolvați și aflați valorile numerice ale literelor, notați cifrele găsite în ordinea crescătoare (chiar dacă în unele cazuri nu к veți avea pe 38 toate zece) și puneți în dreptul lor literele corespunzătoare Veți găsi astfel, de fiecare dată, cuvîntul al cărui înțeles este dat la fiecare exercițiu * (60) A E T N R X C L E I E I T А E T X R 1ГI R A \ T I rwedind ■ utn s-a arătat mai sus, veți afla numele unui instrument muzical (61) О Г TE— CPPO = C O O T + + O R X ( ' C -■= M C R R O -h С P l M = C li P U t c astă dată veți găsi denumirea unui agregat electronic ■ ac probabil, a impulsionat cel mai puternic actuala revelați- științific o-tehnică (62) 1 M T O : S O = TE — X + A E E 4- А I = S P M l/sOF R — 1 P 1 0 = S O S A: i, -uvintul ce minează a fi găsit este numele generic al «nor produși moleculari care, în anumite condiții de tempe-■ ' iră pot suferi deformații (63) -X 3 5 7 39 (64) l'n exercițiu oarecum aseniănătot ați avut mu înainte Totuși, aici c vorba de alte date, iar în ce privește împăriilond nu se dă nici un fel de indicație, nici măcar referitoare la numărul cifrelor din cate este compus -1 Se dau toate cifrele I folosite în această înmulțire - 4 — (ar aici se află doar o parte din cifrele 4 cxi-detl’i- îfi această împărțire 40 (67) 3 К Se oferă toate cifrele A Și, atenție! în îtiuiulțirca - 1 x 1 1—1 1 1 — I 43 } ) x 1 - — 1 1 1- ~ I — — «77) x x л- -г X X X X X 2 x х 2 х 2 X X 2 х X X X X X X X 1 X X X X 4 X V V X 2 V 2 A- X X X 2 2 2 2 л А X 2 V л л А- X X :Г Л А А ¥ 2 v А ж л 2 2 \ л t X 2 A urile trebuie Î П1' » 44 înlocuițî cu cili iitcide din cercurile duble, astfel îneît -■i se poată efectua operațiile indicate în cercurile mici, în ordinea arătata 3 9 Aici, sînt „la vedere' toate ■•■i В este egală cu A, cifre care formează împărțitorul si citul apar toate numerele între 0 și 9 doar cîte o’singură dată (91) - - -Ă BCD Această împărțire, în care nu se indică nici o cifră colb cretă are două variante Ioane apropiate Pentru ambele se dau aceleași indicații dc ordin general: a) în afara deîmplirți-tului nici un rînd nu conține d ) între ultimele patru cifre ale citului există următoarele relații: C D -| 2 și Л В d 2 Diferența dintre cele două variante constă, între altele, în faptul că, în prima, cifrele corespunzătoare lui A și В sînt parc și cele disimulate de C și D impare, iar în a doua lucrurile stau tocmai invers: A și В corespund unor cifre impare, iar C și 1) — altora, parc (92) lată și un exercițiu de paleoaritmetică ceva mai deosebit: cîtul acestei împărțiri nu este un număr întreg, ci zecimal Deci, atenție la virgulă! ★ ★ ★ !★***,★★★* * ★ ★ * ★ ★ ★ ★ Â ★ ★ ★ ★ ★ ★ * * * ★ * ★ * * Următoarele două împărțiri sînt strîns legate între ele: cîtul celei dinții (exercițiul 93) este ddmpărțitul celei de a doua (exercițiul 94) 50 (94) Și acum muzică și dans După cum veți vedea în următoarele două exerciții, paleoaritnietica poate apelași la mijloacele utilizate de acestea pentru a disimula cifre, chiar întregi combinații numerici- și operații aritmetice it ti sfat practic: ea să puteți lucia mai ușor, înlocuiți notele muzicale din exercițiul 95 >i — respectiv — figurile de dans din i-xenițiul 90 cu litere, începînd cu A, B, f ete Dar, atenție! Acolo unde se repetă nota muzicală sau figura de dans, repetă și litera, în exercițiul cu dansatori, nu uiiați ca alături de primul termen să puneți semnul înmulțirii (x), iar după primele două șiruri și înainte de ultimul rînd să trageți 1Â НИА МММШ І Prntni pu' paleoaritav-Hcă va propunem doua exerciții mai deosebite 52 in sensul câ, în чеши de omagiu ele evoci nmuclr a două reviste care contribuie mult la populariz nce ••1 vie" (J>ranța) în traducere românească, numele amîndu-rora esb-: „ Știința și viața" Deși exercițiile respective sînt «late in original tîjț această secțiune a căiții, vă propunem spre rezolvare O scamă de probleme dc logică Ele sînt foarte diverse și d' igm modalitatea de a ajunge la rezultatul lor diferă dc !a un caz la altul De aceea nici nu se poale oferi un modei ■ ii de vii valabil pentru toate, ('a atare, am recurs E un alt mijloc: la sfîrșitul cărții, veți găsi răspunsuri ample pentru fiecare problemă Se arată acolo, detaliat, Cum se obține rezultatul c'-rut Firește, aceste raționamente nu pretind a ti imuabile Poate că cititorii găsesc alte căi spre a ajunge la același țel Ca și în capitolul anterior, rezolvarea acestor probleme nu necesită cunoștințe speciale de matematică (• gîndire logică, o atenție bine concentrată, puțină abilitate sînt instrumentele cele mai eficiente pentru rezolvarea testelor propuse iu continuare Pe aceea utilă dai- și plăcută „gimnastăăi' a minții, un mod amuzant de a vă antrena gînclirea logică, de a o ordona, ceea ce s-ar putea să vă fie de folos și în multe alte activități Deși, nnn spuneam, nu se pot da rețete universal valabile, cîteva sugestii ar fi totuși binevenite Printre problemele ce vi se propun, unele pot ii rezol-vale [mi și simplu prinți- un raționament clar și bine aplicat la c azul respectiv Altele fac apel la unele cunoștințe elementare de algebră Ecuațiile acestea nu sînt greu de rezolvat» puțin mai dificilă este traducerea datelor oferite în limbajul algebric, adică punerea lor în ecuație Veți găsi și unele probleme în care este vorba dc distanțe, de viteza’ medie, de limpid în care a fost străbătut un drum Nu uitați, țceni tril acest gen de teste, aveți o formulă fără dc care nu vă 57 puteți descurca'; distanța (sau spațiul străbătut — S) e>te egală cu produsul dintre viteza (v) și timpul i) Sau p-scurt: S = vi De aici puteți afla și viteza medie (v = S' : l) și timpul (t — S : v) Mai sînt, în acest capitol, și o serie de ieste de pură logică Ele'aparțin unei categorii de metode, unor tehuii; tot mai larg aplicate astăzi în lume, in scopul verificării diverselor însușiri priho-intelectuaT' de oamenilor V e-t e dau și lOati regulile de desfășurare a lui Și încă un amănunt: nu vă lă>ați descurajați de mi • wu tual insucces la început Parte dintre a est' probleme a părții unor categorii mai puțin intilniv in culegerile apărute la noi pentru publicul larg și poate nu «veți destulă c ziua m iinșii Filofteia au venit s o felicite: tio bunic o bunică, pairu manie, doi tați, patru Iii, patrii fiice, nn trate, trei smoli, trei veri, o verișoarâ, trei nepoți și o nepoată ai bunicilor, trei rnătuși un unchi, trei nepoți și o nepoată ai mătușilor și unchiului Mătușa Filoftei i ia invitat pe toți la masă De cîte farfurii a avut nevoie? De la dezordine la ordine 10 5 4 13 2 6 1 14 3 7 11 15 9 8 12 16 (108) în acest careu a iutei v unâr minim de traversări Ov știți cum și în cîte traversări' 7T Cuburile metalice (143) Vi se dau zece cuburi metalice, identice ca dimen sume și aspect exterior Unele dintre ele sînt însă de alu miniu, celelalte de fier (deci mult mai grele ca primele) Vi se cere să găsiți o modalitate de a afla care cuburi sînt din-tr-un metal și care din celălalt, folosind cîntarul de maximum șase ori După ziua de naștere (144) De ziua de naștere, Geta și-a invitat cinci colege Au petrecut foarte bine, iar după cîteva zile, discutînd despre felul cum s-au distrat atunci, au vrut să-și icamin-tească în ce ordine s au așezat la masă, lată ce a spus fiecare dintre ele: Geta: Lia a stat la dreapta mea Li a: La dreapta mea a stat Ni na Viorica: La stingă mea ședea Ana Niita: Eu am stat la dreapta Getei Ana: f a dreapta mea se afla Doina Doina: Dacă îmi amintesc bine, eu stăteam la stînga Vioricăț Două dintre fete au greșit: ele nu și-au amintit exact unde au stat Cu toate acestea, puteți arăta cum s-au așezat la masă cele cinci invitate și sărbătorita? La aceiași strung (145) La același strung lucrau, in schimburi diferite, tiet muncitori: Alexandru, Barbu și Constantin Unul dintre ei era de două ori mai vîrstnic ca un altui De asemenea, unul era cu 20 de ani mai tînăr ca cel mai vîrstnic dintre ei Barbu era mai în vîrstă decît Alexandru Toți trei aveau, Ia un loc, 100 de ani Citi ani avea fiecare? 78 baruri (146) Cu cîteva zile înaintea Anului Nou un tută a adresat fiicelor lui: Știu că vreți să faceți cîte un dai’ mamei, unchiului Alecu și mătușii Maria Iată, vă dau cîte 20 lei, dar să nu i cheltuiți oricum, ci ținînd seama de cele ce vă spun cu Fiecare dintre voi să împartă banii în trei părți, cum crede de cuviință, dar în așa fel, încît să aveți un număr întreg de lei (deci fără diviziuni) Cel mai scump cadou să-l faceți mamei; pentru mătușa Maria să cumpărați ceva care să coste cît suma părților medii, iar pentru unchiul Alecu să puneți fiecare, suma cea mai mică Aveți grijă: împărțiți cei 20 de lei în rnod diferit, astfel ca printre părțile obținute să nu existe de două ori aceleași valori Fetele l-au ascultat și au cumpărat darurile, așa cum le-a spus tatăl lor Mamei i-au luat un obiect în valoare de 52 lei Sora cea mică a dat pentru darul destinat unchiului Alecu mai puțin decît oricare dintre surori: 3 Iei Cît au cheltuit fetele pentru cadoul oferit mătușii Maria? Cu trenul sau cu bicicleta? (147) Un om locuia în comun A și lucra în orașul B, localități între care distanța nu este prea mare O vreme, el se ducea la lucru cu trenul, care străbatea distanța A-B cu o viteză dc 66 km pe oră, iar la întoarcere mergea pe jos, avînd o viteză de 6 km pe oră După un timp și-a cumpărat o bicicletă și, spre surprinderea lui, a constatat că drumul dus și întors pe două roți îi lua exact atîta timp cît îi lua mai înainte, mersul cu trenul și pe jos Ce viteză orară are acel om ca ciclist? Din fier și bronz (148) în 320 de minute, un strungar a executat 20 pieso de bronz și 15 piese dc fier, toate avînd aceeași formă și dimensiune 79 — în în F, din II in f din 1 în I) Reconstitui ți itinerarul exact al acestui tr n Campionatul (15Q) în campionatul orășenesc d' vutci r ,, u iusci’s echipe: Albatros, Flamura, Mclrorul, Racheta, Țoiwrd'>i 1 ; turul Rrgul iim ntul întrecerii era următorul: fiecare echipă si îni îlne i n • ît cea mai mică cifră impară; 6) acest număr de telefon este format din mai multe cifre parc decît impare~ 7) cea mai mică dintre cifrele impare sc află la dreapta oricăreia dintre cifrele pare} 8) cea mai marc dintre cifrele pare sc găsește ] ■ dreapta cifrei pare mijlocii (ca valoare); 9) cea mai mică cifră impară este mai mică dorii cea mai marc cifră pară, diferența dintre ele fiind egală cu jumătatea celei mai mici cifre pare Lănțișorul (152) l a atelierul de bijuterii al uiki coup ă poți ghici, îți dăm următoarele date: 1) Cățelul cu blana roșcată nu a primit numele dc Azot iar pe cei cu blana cenușie nu-1 cheamă Lăbuș 2) Nu am dat numele de Dog cățelului alo și de Grivei telul cenușiu 3) Mircea și-a ales cățelul negru, iar Sandu pe Lăbuș 4) Fănel l-a luat pe Grivei și Dinu pi tel alb 5) Cățelul cenușiu nu se numește Dog iar Dinu nu L t luat pe Azor Te sărutăm cu drag, nepoții dimii talc Mitica, Sandu Fănel și Dinu Draga sora, Adaug și eu cîteva t uvinb la scrisoarea hait iilor mei ca să te previn că poznașii ăștia vor să te păcălească la fiecare dintre cele cinci puncte, una dintre afirmații nu corespund* adevărului Al tău frate Tudor (Din lîtoștini mătușa agăsit răspunsul Dardumneavoastră5} Cine ce joacă? (157) La dlubul unei uzine se practicau trei discipline sportive; tenis, piug-pong și popice 13 membri ai acestui club ui luat parte la campionatul orășenesc dr tenis lot 84 !3 au disputat cupa clubului la ping-pong 9 sportivi parti-ipă la întrecerile popicarilor *1 membri ai clubului sîut amatori și de ping-pong, și de tenis 2 membri știu sa joa h:l Macaraua 5 5:1 Furnalul 1 I : 13 Arăta ți care a fost rezultatul fiecăruia dintre cele șase meciuri disputate, dacă: a) una dintre întîlnirilc Strungul-F'nrnaM s-a terminat cu scorul dc 1:1; b) două dintre meciurile disputate s-au încheiat cu rezultate identice 88 La un tirg internațional •** (165) La nn tirg internațional, țara noastră a prezentat intre alte exponate, un tractor, un autocamion, un microbuz, un autoturism „Dacia"- și un automobil ARO Aceste produse au fost demonstrate publicului de cinci specialiști: Constantinescu, Bărbulescu, Georgescu, Mateescu și Pave-lescu largul a durat cinci zile în acest răstimp, fiecare specialist român a prezentat cîte un vehicul, dar dc fiecare dată altul Dc pildă, dacă într-o zi unul a condus microbuzul, ceilalți patru s-au ocupat dc restul exponatelor, iar primul n-a mai revenit, în celelalte zile, la această mașină Astfel în prima zi: Georgescu a demonstrat tractorul; a doua zi: Mateescu s-a ocupat de microbuz a treia zi: tot Mateescu a prezentat autocamionul: — a patra zi: Constantinescu a condus trăitorul iat Georgescu autoturismul Dacia Aveți acum suficiente date pentru a răspunde la intre barca: ce a prezentat fiecare în ultima (a cincea» zi titeuiui între coperte (166) C laudia și sora ei Suzana cumnata lot Rodiră și fiica acesteia Irina s au născut, toate patru, in aceeași zi și lună, dar, firește, în ani diferiți I nul dintre invitații la cvadrupla lor onomastică a întrebat-o pe ( laudia cîți ani împlinea fiecare - \u este cea mai politicoasă întrebate ce se poate adresa unei persoane dc gen feminin, i-a răspuns ea Pentru că nn avem însă nimic de ascuns, o să-ți spun, clar am să te și pedepsesc puțin, punîndu-tc să ghicești îl chemă pe curios în fața bibliotecii și continuă- L ite, am primit în dar aceste trei cărți: un album de reproduceri de artă, care are 55 dc pagini, un volum de poezii de 44 dc pagini și un roman de 118 pagini Dacă socotești cile pagini se află între prima copertă a romanului ș» 89 ultima a albumului și împărți Ia 7, afli vîrsta mea firește, copertele nu'intrâ in calcul Dar e cît se poate de ușor! exclamă el — t'n moment, interveni Rodiră Ai zis că vrei să știi cîți ani avem fiecare dintre noi Uite, dacă împărți ia л numărul de pagini dintre ultima copertă a romanului și ultima copertă a albumului ai să știi cîți ani am eu — Iar vîrsta mea, adăugă Suzanâ, o poți afla împărțind la 2 numărul de pagini dintre ultima copertă a romanului și primă copertă a albumului — Cît despre Irina, completă Rodica, vîrsta ei este egală cu numărul dc pagini dintre prima copertă a romanului și prima a albumului, împărțit la 27 Și încă un amănunt: eu sînt cu 11 ani mai mare ca Suzana Dv puteți spune cîți ani a împlinit fiecare dintre sărbă^ torite? Pescărească (167) Patru pescari amatori, Andrecseu, Bogdanescu, Consta ntinvsiu și Dinulescu au pescuit, într-o zi, cîte zece pești știrici, crapi, șalăi, bibani Nici unul nu a prins același număr din aceeași specie de pește Tuturor le-a picat însă în undiță cel puțin unul sau cel mult patru din fiecare specie, Arătați cîți pești din fiecare specie au prins cei patru pescari, dacă 1) numărul știucilor prinse de Bogdanescn este egal cu a) bibanilor pescuiți d> Dinulescu; 2) numărul știucilor cu care s-a ales Dinulescu este diferit de cel al bibanilor prinși dc Constantinescu; V) numărul bibanilor căznii în undița lui Constantincsen este egal cu al șalăiloi pescuiți de Bogdanescu-} 4) Dinulescu a prins patru știuci; 5) numărul șalăilor prinși de Bogdanescu nu este egal cu ce! al crapilor Iții Andreeseu; (i) Constantinescu i adus acasă doi crapi; 90 7) numărul crapilor prinși de Andreescu este același cu al șalăilor pescuiți de ConstantinescuȘ ~ 8) Andreescu a pescuit un biban Cu mașina și pe jos (168) O dată sau de două ori pe lună, inginerul lonescu pleacă (lin orașul unde locuiește și lucrează, în satul său, să-și vadă părinții Deși are mașină, merge uneori cu trenul, întotdeauna el Іа trenul sîmbătă după amiază și se reîntoarce luni dimineață Cum uzina este departe de gara, soția Iui vine cu mașina și îl ia Ei locuiesc peste drum de uzină — practic in același loc cu aceasta întotdeauna, soția ajunge la gară Grigore a ajuns la finiș al treilea după Dumitru Ъ Alexandru nu a cîștigat cursa, dar nici ultimul n-a fost 91 e Barbu a trecut linia de sosire îndată după Victor ® Dumitru nu a ocupat locul doi Arătați Ія cc ordine au terminat cursa cei cin»’» aici ga-: tori ? Rafinăria de ciîre (170) Prin conductele groase (albe) și prin • subțiri (negre) ale acestei rnfinăiâi- circulă cifre, numere, care, din loc ii lor, se opresc în „retvioare" (cuburi) Știind că „procesul de rafinare" începe cu mmiărul*4 din „reactonii" din stingă jos si continuă urmînd sensul indicat de săgeți, ce cifră veți obține la capătul instalației, adică in cubul care încă nu are nici o cifră? Alb și negru (171) \molia, Bogdan Cornelia Dragoș, Emil și Sorana jucau un joc de societate Sorana (care era arbitru) a lipit pe frunțile lor cîtc o bulină" de birlic unora albe altora negre, Eiecarc jucător vedea ce au ceilalți pe frunte, dar rut știa ce semn poartă ei însuși Apoi cei cinci tineri s au așezat in cen și au început să spună ce văd: /1 meli« - în fața mea sini trei buline al Ію și una neagră fîopihiu I'iu văd patru buline negre Cerntiui Am în față trei buline negre și una albă 7 /,7: I u văd numai patru buline albe Ce a spus Dragoș nu ne mai interesează Alterna cst te foarte suspectă , așa că ia-1 pe individ la poliție Dar fii atent cînd închei procesul verbal nu ăsla-i tipul care a încercat să-l ucidă pe Robertson Dc ce credeți acest lucru? sc miră sergentul 1 Intr adevăr, de ce își formase această părere locotenentul Brown ■ Briliantul (178) După vite atu înțeles, doamnă, rosti pe mi ton ceremonios locotenentul Brown, ați reclamat dispariția muu briliant evaluai la șaisprezece mii de dolari Exact, domnule, rosti femeia emoționată Această piatră o aveam moștenire dc Ia soțul meu, George В Harrt son, cari a decedat acum trei luni Sergentul Smitli, nedespărțitul însoțitorul locotenentului, nota iotul c altfel, pe baza acestor date puteți reface și dv clasamentul întrecerii voinicilor din satul lui Moș Matei Cu și fără motocicletă (183) Ion, floria și Sandu au plecat, într e» seară din comuna lor la oraș, ca să asiste la un spectacol Distanța dintre cele două localități era de 10 km Au pornii toți trei 104 dt odată și cum Sandu avea motocicletă, l-a invitat pe unui clin ei să ia loc pe șaua din spate Horia a acreptat invitația, dar după ce au parcurs o parte din drum, i-a spus lui Sandu ră vrea să meargă mai departe pe jos Rămînînd singur pe motocicletă Sandu s-a întors, l-a luat pe Ion și împreună - au îndreptat spre oraș, unde au sosit concomitent cu Horia Dar ă >tiți că motocicleta s-a deplasat tot timpul cu o iteză d M E l l 1 NAS'IRATIN HOGEA Paza bună (187) Odată, tot umblhid prin bazarul din Butiara Nas-tratin Hogea fu oprit dc un negustor bogat Nu ești tu Hogea tel vestit? — Eu sînt Ai picat cum nu se poate mai bine N-am picat, am venit pe picioarele mele Să lăsăm gluma, lată care i treaba: miiiie îmi sosește o caravană cu mărfuri scumpe, numai covoare persane și mătăsuri grele — Doar nu vrei să mă iei părtaș la marfă! - Asta-: bună! Am altă treabă cu tine Marfa asta o să stea La mine cîteva zile, pînă vin s o ia negustorii care au toci mit-o - Și? Și mă tem dc hoți! Paza bună trece primejdia rea — Așa zic și eu De aceea, că te știu ager și cinstit, vreau sa mă înțeleg cu tine să o păzești Tu o să tocmești niște oameni Primești pentru asta cincizeci de galbeni S-a tăcut! Am cîțiva oameni de încredere Bate palma! După ce luă o arvună, Nastiatin dădu să plece să-și caute prietenii, rînd negustorul îl chemă înapoi: Hei, Hogea! Nn am stabilit cum să fie paza Bagă dc seamă: casa ia care țin mărfurile arc forma unui triunghi Vreau ca fiecare din cei doi pereți mai lungi să fie păziți de opl oameni, iar celălalt perete dc cinci 107 - Păi, cum, bre, omule?! se miră Nastratin Opi ч cu opt și cu cinci fac douăzeci și unu Cu ce-i plat ă nu aibă mai intilți căței de cît ceilalți Cum ?n i: ) • opiii între ci? 108 Nastratin Hogea a răspuns și birtușul l-a lăsat bucur® să plece fără să plătească Știți care au fost răspunsurile dah dv Nastratin Hogea? La han (189) lot călătorită! [ic spinarea măgarului său, N'astea-tiu Hogea intră in Buhara cînd noaptea se așternuse bine, (rase la un han, se îngriji sa-i găsească măgarului un loc în grajd si un braț dc paie, apoi îmbucă și el ceva, bău un ceai și-și așternu de dormit Dar cînd să-l fure somnul, lingă el se așezară patru bărbați, care porniră o discuție aprinsă I ară să vrea, Nastratin trase cu urechea Numai că atenția lui se opri nu atît la ce vorbeau oamenii aceia, cît la felul cum vorbeau Și asta deoarece se înțelegeau foarte ciudat între ei, căci vorbeau deodată cîteva limbi și dc cele mai multe ori cîte unul făcea pe traducătorul pentru alți doi • rarea metalelor Cîteva observații referitoare la cele spuse de cel patru sportivi: orice afirmație în care s-a pomenit numele unuia dintre cei aflați în compartiment era adevărată; informa țiik despre persoanele absente erau eronate; nici unul dintre cei patru tineri n-a pomenit propriul său nume încercați să aflați numele celor patru tineri, profesia fiecăruia și ce sport practică Obiceiuri Sin insula uitată (190) Celebrul explorator, antropolog, etnograf, muzico log, botanist, optician și înotător Max de Wax a studiai, un timp, obiceiurile bărbaților de pe o mică și uitată insulă din Oceanul Pacific Iată rezultatul însemnărilor sale; 1) Toți cei ce cunosc vechea limbă a acestei populați; poartă ochelari 2) Nici un fifatehsl nu are nepoți 3) Poți cei ce frecventează unicul club de pe insulă sînt stingaci 4) Nici unul dintre insularii care știu să înoate nu cultivă trandafiri 5) Toți cei ce nu au nepoți cîntă la cimpoi 6) Toți cei ce poartă haine cadrilate frecventează clubul 7) Numai iilateliștii nu vorbesc vechea limbă a acestei populații S) Nici un stîngaci nu cîntă la cimpoi 9) Toți cei cc știu să înoate poartă haine cadrilate înioreîndu-se acasă, Max de Wax și-a amintit că a omis un lucru foarte important: nu a stabilit ce legătură există între purtatul ochelarilor și cultivarea trandafirilor A vrut să se reîntoarcă pe insulă, dar, cercetîndu-și atent noti țele, și-a dat seama că are suficiente date pentru a elucida și relația amintită Deci, ce a aflat el? Sport și artă (197) Printre preocupările din timpul lor liber, studenții unei facultăți acordau multă atenție sportului și activitățile! cultural-artistice Unii se antrenau și participau la Daciadă 114 alții făceau parte din diferite echipe artistic?, evoluind pe scenele Festivalului Cîntarea României Doar patru dintre ei își găseau timp să se ocupe și de sport, si de activitatea artistică Unii dintre cei patru se cunoșteau intre ei, alții nu, fiecare însă avea altă preocupare sportivă și artistică, ba și gusturi complet diferite Astfel: 1) boxerul era mare amator de mititei, iar Mircea se da în vînt după prăjiturile cu cremă; 2) studentul care făcea parte din echipa de dansuri era bun prieten cu cel ce juca șah; 3) Grigore era cel mai neastâmpărat dintre ei; 4) studentul care era în cercul de teatru considera că dacă șahistul ar fi fost puternic ca Tudor și ager ca Mircea ar fi avut mare succes la fete; 5) Eugen își lustruia pantofii zilnic, lucru care, din păcate, nu se putea spune și despre halterofil-; 6) tunarul care făcea pictură avea ochii albaștri; 7) boxerul considera că nu e de demnitatea lui să danseze pe scenă Tudor nu-i împărtășea opinia, totuși nu - a înscris în echipa de dansuri; 8) halterofilul nu-1 cunoștea pe Tudor; 9) boxerul o iubea pe Mariana, care însă era îndrăgostită de Eugen Acesta cîntă în cor; 10) unul dintre acești stndenti era portarul echipei de fotbal Puteți să precizați : de care sport și de o confecționezi și posedă indiscutabila calitate 125 de a fi ani laterală, însușire i are nu dispare ori i adunările noastre aveau, de obicei, un caracter academic, dar odată pe an la I” noiembrie (ziua de naștere a hii Mobius) organizam nu simpozion ia care invitam în calitate de oaspete de onoare șt conferențiar, pe inul dintre cei mai prestigioși topolori Simpozionul includea și unele aspecte mai puțin șubrede obicei era vorba de o distracție mai deosebită Dar în anul acela am avut cam puține fonduri, așa eă am hotărît să marcăm sărbătoarea noastră la barul „Fesul roșu", unde o masă nu costă prea scump, iar după conferință ne puteam amuza privind programul de variete Am avut șansa de a putea invita în calitate de oaspete de onoare și conferențiar, pe cunoscutul profesoi Slapenarski o autoritate recunoscută pe plan mondial în domeniul topologiei și unul dintre cei mai mari matematicieni ai acestui secol Doctorul Slapenarski se alia în oraș de cîteva săptă-mîni și ciclul de lecții pe care îl ținea ia Universitatea din Chicago avea ca temă aspectele topologice ale teoriei einstei-niene a spațiului Întîlnindu-mă adesea cu el la Universitate, ne-am împrietenit, așa că mi s a încredințat mic misiunea de a-1 invita la masă Ne am îndreptat spre Fesul-roșu" cu taxiul și pe drum 1 am întrebat despre ce avea de gînd să vorbească El a zîmbit enigmatic și mi-a răspuns, cu un puternic accent polonez, că a mai rămas puțin de așteptat Urna conferinței lui - „suprafața fără nici o parte'-— a trezit un asemenea interes printre membrii societății noastre, incit doctorul î 26 Robert Simpson de la Universitatea din Winsconsin, accep tînd invitația, ne a răspuns în scris că aceasta va fi prima întrunire științifică la care participă în ultimul au1 Doctorul Simpson este un eminent topolog din Vestul Mijlociu, autor al unor importante lucrări de topologie și fizică nucleară,, iu care a contestat cu hotărîrc o seric de teze ale lui Slapenarski Profesorul polonez și cu mine am sosit cu o mică întîr-ziere După scurta prezentare protocolară, i-am atras atenția lui Slapenarski că tradiția noastră prevedea să introducem, printre tacîmurile și accesoriile de care ne foloseam la han chet, obiecte cu aluzii la topologie Astfel, spre exemplu, drept suporturi inelare pentru șervete aveam panglici Mbbius din argint La cafea se serveau covrigei, iar ceștilc, special confecționate pentru noi, aveau forma unor recipiente Klein (2) După masă se servea o anumită marcă de bere în sticle pe a căror etichetă se găsea o ciudată emblemă comercială reprezentând trei cercuri împletite într-un anumit fel (3), precum și saleuri în formă de nod „triplu' (4) Slapenarski fu îneîntat de aceste detalii și chiar a făcut cîteva propuneri referitoare la posibilitatea de a utiliza la masă și alte figuri interesante pentru un topolog, dar ele sînt prea complicate ca să ne oprim aici asupra lor După un scurt cuvînt introductiv rostit de mine, Slapenarski se ridică, răspunse cu un zîmbet la aplauzele dc salut și tuși că să-și dreagă glasul în încăpere se așternu deîndată liniștea Cititorul cunoaște deja înfățișarea profesorului aspectul lui masiv, barba-i roșcovană și chelia-i lucitoare Pe chipul lui se putea citi că acum ne va dezvălui ceva extrem de important Nu sînt în stare să reproduc pe deplin strălucitoarea lui expunere, accesibilă doar specialiștilor Lucrurile pot fi însă rezumate în felul următor: în urmă cu zece ani—arătă ci — a fost atras de o idee expusă de Mobius într una din lucrările lui mai puțin cunoscute și anume că, din punct de vedere 1 "Ulterior, dr Simpson mi-a mărturisit că a venit la banchet nu ca să-l asculte pc Slapeaarski, ci ca s-o vadă pc Dolores (N A ) 127 teoretic, este posibil ca o suprafață să poată pierd' пч numai una din părți, ci pe amîndouă Cu alte cuvinte, teoretic este posibilă existența unor suprafețe ;,nule- Firește — spuse profesoral — e greu să-ți reprezinți o asemenea suprafață, dar este Ia fel de greu să-ți imaginezi existența rădăcinii pătrate din minus unu sau hipercubul într-un spațiu cvadridimcnsional Este unanim acceptat că unei concepții nu i se mai poate contesta valoarea pentru matematica și fizica moderne numai pentru că inaccesibilă imaginației Să ne amintim, adaugă el, că pînă și o suprafață cu o singură parte este de neconccput pentru cel ce n a văzut și n-a ținut în mină o panglică Mobius Fără să mai spun că mulți, deși dotați cu fantezie matematică, nu sînt in stare să creadă în existența ci chiar și atunci cînd o au în mină I’rivindu-l pe doctorul Simpson, am remarcat un zîmbet sceptic schițat în colțul buzelor sale De mulți ani - - continuă vorbitorul - - se ocupa asiduu de căutarea unor suprafețe care să nu aibă nici o latură și, iată, urmărind analogiile unor tipuri de suprafețe cunoscute, a reușit să studieze multe dintre însușirile lor în sfîrșit aici făcu o pauză pentru a spori efectul spuselor sale și, treeîndu-și privirile aprinse peste fețele încordat' ale clor ce-1 ascultau - rosti: „Am reușit să creez o suprafață care n arc nici o parte'- Cuvintele lui îi zgudui pe cei aflați în jurul m> s ă, ;n 128 încheierea comunicării sale, va construi unul dintre cele mai simple modele ale suprafeței fără laturi La auzul acestor cuvinte toți începură să schimbe priviri, făsă să-și ascundă zîmbetcle Simpson nu zîmbeă: el surîdea satisfăcut Slapenarski scoase din buzunarul hainei o foaie dc hîrtie blcu-pal, o forfecuță și un tub cu lipici Decupa din foaia aceea o siluetă, care, după cum mi sc păru, semăna grozav cu un omuleț de hîrtie Avea cinci excrescențe, care puteau fi luate drept un cap și patru membre Puse pe ele puțin lipici și începu să plieze cu atenție silueta Fîșiile de hîrtie se suprapuneau în modul cel mai bizar, pînă ce rămăseseră libere doar două extremități Doctorul Slapenarski puse o picătură de lipici pe una dintre ele — Domnilor, rosti el, arătîndu-nc complicata construcție albăstruie și întoreînd-o astfel îneît s-o putem vedea cu toții, asistați la prima demonstrație publică a suprafeței Slapenarski Spunînd acestea, lipi între ele cele două extremități rămase libere Se auzi un pocnet puternic, de parcă ar fi explodat un bec electric — și construcția de hîrtie din mîinile lui dispăru! Pentru o clipă toți înmărmuriră de uimire, apoi izbucniră în rîs și începură să aplaude Firește, toată lumea era convinsă că au asistat la o scamatorie executată cu o deosebită măiestrie Eu, ca și ceilalți, presupuneam că o vorba de un ingenios truc chimie, care face să dispară hîrtia Probabil a prelucrat-o astfel, îneît la frecare sau în urma altei acțiuni exploda instantanee?, fără să lase urme Mi-am dat seama însă imediat că rîsctele noastre l-au fîstîcit pe profesor, obrazul lui devenind stacojiu Surise încurcat și se așeză Încet-încet, aplauzele sc stinseră Pe toți ne cuprinse o stare dc spirit plină do voioșie Ne-am îngrămădit în jurul profesorului și care mai dc care îl felicitam pentru uimitoarea sa descoperire Apoi, patronul ne aminti că jos ni se pregătise o masă și cei ce doreau puteau trece în sală ca să mai ia pahar și să vadă spectacolul j) — Paleoaritmetică șl alte probleme de logică 129 Curîncl, încăperea se goli, rămînînd acolo doar Slapc-narski, Simpson și cu mine Cei doi mari topologi stăteau unul lingă altul în fața tablei Simpson, cu un zîmL t ct-i lumină tot chipul, arătă spre una din scheme: — Eroarea strecurată în demonstrațiile dumneavoastră, doctore, este disimulată cu atîta măiestrie, spuse el, încît nu cred că cineva dintre cei prezenți s-o fi observat Matematicianul oaspete nu acceptă acest compliment — Nu e nici o greșeală, replică el iritat — 0, calmați-vă, doctore, zise Simpson I'ără îndoială că aici a apărut o eroare Continuînd să zîmbească, atinse cu degetul mic colțul tablei Pur și simplu este imposibil ca liniile astea să se încrucișeze în această intersecție Încrucișarea trebuie să aibe loc undeva, pe aici Și rnîna lui alunecă spre dreapta Obrazul lui Slapenarski deveni din nou stacojiu •—Vă spun că aici nu există nici o greșeală, repetă el pe un ton ridicat Apoi începu să refacă demonstrația, rostind cuvintele tărăgănat, meticulos și cu pauze între ele, subliniind fiecare vorbă printr-o ciocănitură cu pumnul iu tablă Simpson, care asculta posomorit, avu, în sfîrșit, o obiecție și-l întrerupse Răspunsul veni pe loc Aproape în aceeași clipă Simpson îi făcu un alt reproș Urmă un nou răspuns Eu stăteam lîngă ci și tăceam Discuția era deasupra înțelegerii inele La un moment dat, amîndoi începură să ridice vocea Am mai amintit că Simpson de mult nu era de acord cu Slapenarski în privința unor axiome ale topologiei Acum, ele devenită argumentele luate în discuție — Vă spun că o astfel de transformare nu poate fi indisolubilă și de aceea asemenea obiecte nu pot fi considerate drept homomorfe1, răcni Simpson 1 în topologie, se numesc homomorfe figurile ce pot fi transformate una în alta fără a fi dezmembrate De exemplu, cercul si pătratul sînt homomorfe, întrucît pot fi transformate unul în altul fără a se întrerupe forma lor închisă 130 Pe fruntea matematicianului polonez se umflară venele — Atunci, încercați să-mi explicați de ce a dispărut construcția mea, urlă el drept răspuns E o scamatorie ieftină, i-o tăie Simpson în orice caz nu pentru că ,și-a pierdut materialitatea a dispărut hîrtia aia! — Ah, așa, ei bine! șuieră Slapenarski printre dinți Și înainte ca eu să pot interveni, aplică o lovitură cu pumnul lui uriaș în falca doctorului Simpson Profesorul din Wisconsin scoase un geamăt și se prăbuși pe podea Slapenarski se întoarse și-mi aruncă o privire feroce — Ieși afară, băiete, zbieră el Întrucît era mai greu decît mine cu cel puțin o sută de pfunzi, am considerat că cel mai bun lucru pe care îl puteam face era să bat in retragere Priveam cuprins de groază la cele ce se petreceau în fața ochilor mei Slapenarski se aruncă în genunchi lingă corpul întins pe jos și cu mișcări repezi îi legă mîinile și picioarele într-un nod fantastic îl împăturea pe topologul din Wisconsin exact ca pe bucata aceea de hîrtie! Deodată se auzi un sunet ca un pocnet de eșapament și între mîinile oaspetelui rămase doar o grămăjoară formată din hainele lui Simpson! Simpson dobîndise o suprafață nulă! Slapenarski se ridică gîfîind, strîngînd în mîini o haină dc tweed, o vestă, o cămașă și niște lenjerie de corp, toate întoarse pe dos Deschise încet brațele și obiectele căzură grămadă pe podea Pe obrazul lui alunecau picături uriașe de sudoare Mormăi ceva în poloneză și-și apăsă tîmplele cu pumnii strînși Cu o voce aproape imperceptibilă l-am întrebat: — Poate să se poate întoarce? — Nu știu, nu știu, gemu Slapenarski Abia am început să studiez aceste suprafețe, abia, abia am început Nu-mi pol da seama unde se află Firește, este într-unul din spațiile multidimensionale, dar cine poate ști în care! Mă apuca pe neașteptate de revereh hainei și mă zgîlțîi dv era să-mi cadă placa dentară 131 9* 7 — Trebuie să mă duc după el, strigă profesorul, este singurul lucru pe care îl pot face, asta-i tot ce-mi stă în putere Se întinse pe jos și, cu mișcări agere, începu să-și potrivească mîinile și picioarele — Ce stai ca un idiot! răcni la mine Vino încoace și ajută mă! Mi-am fixat la loc placa și l-am ajutat să-și pună mîna dreaptă sub piciorul sting, apoi i-arn îndoit intr-așa un fel capul, îneît să-și poată apuca urechea dreaptă Același luciu a trebuit să-l fac și cu mîna lui stîngă „Pe deasupra, nu pe dedesubt!"- strigă el Cu mare greutate am reușit să-i încovoi astfel mîna, îneît să se apuce de nas Din nou răsună o explozie, mai puternică decît atunci cînd a dispărut Simpson și o rafală de vînt rece mă izbi în față Cînd am deschis ochii, ara mai văzut pe podea încă o grămadă de haine întoarse pe dos Pe cînd mă uitam buimac la cele două grămezi, în spatele meu cineva începu să soarbă repede aer M-am întors și l-am văzut pe Simpson în picioare lîngă perete, gol pușcă, trennirînd, cu chipul alb ca varul Apoi picioarele i se tăiară și se prăbuși pe podea Pe mîini și pe glezne, în locurile unde cu puțin timp în urmă acestea au fost alipite cu forța, se vedeau niște pete roșii M-am repezit la ușă, am deschis-o și am zbughit-o pe scări în jos După toate cele întîmplatc trebuia neapărat să beau ceva în sală însă domnea panica — în urmă cu un minut avusese loc apariția lui Slapenarski pe estradă în biroul șefului de sala i-am găsit pe ceilalți mcmbii ai societății Mobius și pe cîțiva salariați de la „Fesul roșu", angajați cu toții într-o dispută gălăgioasă și incoerentă Slapenarski ședea într-un fotoliu, înfășurat într-o față de masă și ținînd la bărbie o batistă în care erau înfășurate cuburi de gheață — Simpson s-a întors, i-am spus, c leșinat, dar cred că n are nimic grav —- Slavă domnului, șopti Slapenarski Salariațîi și clienții baiului Fesul rou" nu puteau înțelege ce s-a petrecut în acea seară îngrozitoare, iar explicațiile noastre reușeau doar să agraveze situați;?”creată Sosire;? poliției spori panica în sfîrșit, i-am luat pe amîndoi profesorii, i-ani pus pe picioare și ani plecat, mai exact—am fugit, jurînd că ne vom întoarce a doua zi cu un avocat Patronul era convins că fusese victima unui complot monstruos și amenința că ne va da în judecată, ca să-l despăgubim pentru lezarea a ceea ce el numea „reputația ireproșabilă" a barului sau Cu toate acestea, după cum s-a văzut mai tîrziu, zvonurile despre întâmplările acelei nopți au făcut localului o excelentă reclamă și cazul a fost mușamalizat Ziariștii au auzit, firește, de această poveste, dar n-au luat-o în Scamă, considcrînd că e vorba dc o născocire cu scop de reclamă a lui Funstcel, agentul publicitar al baiului „Fesul roșu" Sănătatea lui Simpson n-a avut de suferit, dar Slape-narski s-a ales cu maxilarul fracturat L-am dus la spitalul Belling, aflat lingă Universitate și în seara următoarei zile mi-a expus versiunea sa cu privire la cele întâmplate Simp-sOn, presupunea el, a fost expediat într-un spațiu cu o dimensiune superioară (probabil dc ordinul cinci), iar cînd și-a revenit și și-a descurcat mîinilc și picioarele, și-a recăpătat suprafețele exterioare și interioare, ca orice tor tridimensional Slapenarski, însă, a avut mai puțin noroc El s-a pomenit pe un fel de pantă Nu se vedea nimic, de jur împrejur era numai ceață și avea senzația că se rostogolea de pe un deal A încercat să-și țină în pumn propriul nas, dar fără succes Mîna dreaptă i-a alunecat înainte ca el să se rostogolească pînă la capăt Și-a îndreptat oasele și — revenit la spațiul în trei dimensiuni — a curmat dansul egiptean inter-: pretat de Dolores în orice caz, așa mi-a povestit Slapenarsld cele cc se petrecuseră El a zăcut cîteva săpiămîni în spital, refuzând să mai vadă pe cineva pînă în ziua ieșirii în ziua aceea l-am întâlnit 133 și l-am condus la G ira Centrala S-a urcat în tronul de New ork și de atunci nu l-am mai văzut niciodată Peste cîteva luni a decedat la Varșovia, în urma unui infarct în prezent, doctorul Simpson corespondează cu văduva lui, încercînd să obțină însemnările despre suprafețele fără nici o parte rămase de pe urina acestui savant Dacă topologii americani vor fi în stare să descifreze aceste însemnări (bineînțeles, în caz că vor reuși să le obțină), asta o va arăta viitorul Noi, oricîte experiențe am făcut cu siluetele de hîrtie, n-am obținut nimic, în afara unor suprafețe bilaterale și unilaterale Cu toate că eu însumi l-am ajutat pe Slapenarski să-și potrivească membrele așa cum trebuia, emoția prin care am trecut atunci mi-a șters toate amănuntele din memorie lotuși n-am să uit niciodată ceea ce mi-a spus marele topolog în seara aceea, cînd l-am dus la spital: — Ce fericire că Simpson și cu mine am pus mina stingă deasupra celei drepte! — Și dacă le-ați fi pus altfel, ce s-ar fi întîmplat? l-am întrebat eu Slapenarski se înfiora: — Ne-am fi întors pe dos Traducere dț DAN LAZĂRESCV 134 NOTE (1) 0 banda (o panglică) Mbbius, se poate confecționa în felul următor: luati două coli de birlic de scris, pe care le tăiați in două de-a lungul și Ic lip:ț: cap la ap în felul acesta obțineți o bandă de cea 80—100 cin Răsuciți cu o jumătate de rotație unul din cele doti î capete rămase libere și l'pdi-l de celălalt Acum, panglica de birlic a devenii bandă Mbbius si a căpătat o serie de însușiri neobișnuite De pildă, cu un creion trageți o linie de a lungul ei și continuați aceasta linie pînă ajungeți la punctul de pornire Veți vedea că, deși n aț i întors ’banda pe cealaltă parte și nici n-ați ridicat reionul, linia se continuă pe „ambele" fețe ale hârtiei — dovadă că, de fapt, aceasta nu are decît o singură parte Dacă veți tăia panglica Mbbius de-a lungul unei linii ce trece prin mijlocul ei, veți obține nu două benzi, cum ar fi „normal", ci una singură,'de fapt o altă fâșie de două ori mai lungă în schimb, tăind panglica Mbbius la o treime de marginea hârtiei și continuând tăietura și spre marginea cealaltă, (tot la distanța de o treime de limita ei) veți constata că obțineți două panglici, una mai lungă 135 șt alta ma! scurtă, prinse între, ele ca inelele- itniii- lanț Dac i vreți să vă convingeți că, intr-adevăr, aceste însușiri ale benzii Mbbius sînt neobișnuite, că ele se datoresc faptului că această panglică are doar o față, confecționa-ți-vă și un „martor", adică o fîșic de hîrtie pe care o lipiți la capete fără să o răsuciți Veți remarca faptul că, Pentru a trage o linie cu creionul pe ambele fețe, este nevoie să întoarceți banda și să ridicați creionul; că tăind o pe linia de mijloc obțineți două benzi la fel de mari, iar dacă tăietura o faceți la o treime- — trei' benzi de aceleași dimcnsiiini (2) Numit astfel în cinstea marelui matematician german l'cli x Klein, recipientul prezintă o suprafață complet închisă, fără să aibe totuși nici parte inte- rioară, nici parte exterioară Ca și o panglică Mobius, vasul arc doar o fața, dar, spre deosebire- de ca, nu arc margini Recipientul poate fi secționat astfel îneît fiecare, jumătate să formeze o suprafață Mobius' în recipientul lui Klein se poale însă turna un lichid, ca în orice vas, fără ca sa se întîmplc ceva deosebit 136 (3) Cele trei inele împletite, desenate pe eticheta sticlelor ele- berc despre care se amintește în povestire sînt foarte interesante din punct de vedere topologic Deși sînt prinse, astfel, îneît nu se pot desface (dccît, firește, daca sin! tăiate), fiecare din cele trei perechi ce se pot forma constă din inele care nu sînt legate unul dc altul Cu alte cuvinte, dacă îndepărtați oricare dintre inele, celelalte, două rămîn libere, liste însă imposibil să dcsfaceți deodată cele trei inele (desigur, fără a le secționa) ( !) Nodul triplu" este un nod foarte simplu, care Poate fi obținut dinlr-o curbă închisă Există două formeale acestui nod, una fiind рсгссЪсц celeilalte co iită în oglinda Deși ambele forme sînt identice din Punct de vedere topologic, nu SC poate trece dc la una la aha fără a desface nodul Această însușire а nodurilor îi pune- în marc dilemă pe topologi în general, studiul nodurilor constituie un domeniu important a! topologici, 137 tot ași, fin aciu„ n aafQsi inc- Sllficient nici m car insiis-rde celor mai simple dintre ele Si se cunosc lor foarte eomfila ale RĂSPUNSURI (1) 3 9 7 3 4 X (2) 2 2 2 2 X 2 2 2 1 5 8 8 4 4 4 4 1 1 9 1 4- 4 4 4 1 3 9 8 4 4 4 4 4 9 3 2 8 4 (3) 1 0 8 5 + (4) 2 5 6 X 9 5 6 7 1 3 1 0 6 5 2 7 6 8 2 5 6 3 3 2 8 (5) 4 9 1 1 9 4 (6) 2 9 7 + 7 9 2 2 9 7 1 0 8 9 (7) Cifra 8, deoarece suma numerelor de pe fiecare coloană este 20 Deci: 4 + 8 = 12; 20 — 12 = 8 (8) 2 + 9 9 9 9 9 9 9 9 9 9 9 9 2 9 9 9 9 139 (9) 901 — 4 = 897 (10) 1 О 1 X 1 О 1 Т о і 1 0 1 То~2 о Г (11) 1 7 4 3 X 5 2 3 11 6 8 7 15 9 0 6 3 6 (12) 4 7 0 1 8 — 2 3 5 09^ 2 3 5 0 9 (13) Este clar că numărul 27,35 (prețul per bucată) trebuie înmulțit cu un număr impar, deoarece suma totală încasată se termină în 5 Deci numărul ce indică bucățile vîndutc se termină cu cifrele: 1, 3, 5, 7, 9 Presupunem că s-au vîndut mai mult de zece bucăți, așa că vom încerca să facem înmulțirea avînd un înmulțitor format din două cifre (deși, la drept vorbind, încă nu avem de unde ști dacă nu s-au vîndut peste 100 dc obiecte) Deci vom avea o înmulțire cam de acest fel: 2 7, 3 5 X — — — 3, 0 5 Cum să alegem numărul de două cifre de la înmulțitor? Ei poate fi oricare între 11 și 99 Dar puțină atenție: acel 0 de la produs se obține prin adunare Rezultatul primei înmulțiri trebuie să fie un număr ce se termină în 5, iar alături de el 140 — practic orice cifră Aceasta, la rîndul ei, adunată cu ultima cifră a cehii cle-al doilea rezultat, trebuie să dea un număr ce se termină în 0 E ușor să ne dăm seama că, aici, un asemenea rezultat nu se poate obține dccît dacă cele două împricinate sînt tot 0 Pentru aceasta, mai întîi trebuie înmulțit 35 cu o cifră care să dea un rezultat în 05 Singura care respectă condiția este 3 Și acum să înmulțim pe 2 7 3 5 (virgula încă nu ne interesează) cu 3 Obținem 8 2 0 5 Cealaltă cifră (zecile) de la înmulțitor trebuie neapărat să fie un număr par (altfel nu obținem 0 la sfîrșit) Așadar, avem dc ales, pentru înmulțitor, între 23, 43, 63 și 83 (doar 4 variante, în loc dc 45, cît păreau că vor fi inițial) Întrucît toate respectă condiția referitoare la 05, pentru a afla numărul căutat c cazul să introducem în discuție și pe 3 de la cît O verificare rapidă și ne dăm scama că 6 e cifra căutată Deci: 63 Dar n-ar mai putea fi și alt număr pînă la 150? De pildă 103, 123, 143? Controlați și veți vedea ca nu se poate Răspunsul corect este: — 1 Încă ți vîndu te: 63 — Suma încasată: 1 723 lei 05 bani (14) Întrucît într-un sector se află înscris dublul numărului din sectorul opus, în locul rămas liber vom scrie 16 (adică 8 X 2) (15) 9 4 5 + 9 4 5 — 7 8 7 8 1023 867 (16) Numărul care urmează este 728 Fiecare dintre aceste numere reprezintă o putere a lui 3 din care s-a scăzut 1 (3° = 729; 729 — 1 = 728) 141 (17) Fiecare număr este dat de suma unghiurilor figurii care îl înlocuiește, cele albe fiind numere pozitive, cele negre — negative Deci, exercițiile vor arăta astfel: 4 + 3 + 3 = 10 5-44-4= 5 4 4-3 — 3= 4 4 4- 6 4- 5 = 15 4 4-4—3= 5 (18) 9 8 3 8 4- 8 1 3 8 5 7 6 8 1 нттт și 44-84-54-74-6 = 3o (19) Pe coșul vaporului trebuie scris 82, pentru că cifrele din hublourile de pe cala vaporului sînt zeci, iar cele din hublourile de pe punte — unități Pe coș se află notată suma acestora Deci, la primul vapor: 30 4- 20 4- 1 4- 6 = 57, iar la ultimul, 30 4- 50 4- 1 4-4- 1 = 82 (20) Numărul ce trebuie înscris este 189, Se obține (ca și în rîndul de sus) prin adunarea numerelor din dreapta și stînga și împărțirea sumei la 3 Adică: 3 424-225 = 56 7; 567:3= 189 (21) în cercul de la capătul lanțului trebuie scris 2 0 4 9 Fiecare număr din lanț este obținut dublînd precedentul și extrăgînd 1 (exemplu: 3x2 — 1 = 5; 5 x 2 — 1 = = 9 129x2— 1 = 257 etc) (22) 5 3 0 6 4- 9 6 18 6 2 7 2 6 4 142 (23) 96x914 97 = 8833 (24) S 5 9 3 I 4- 8 5 9 3 1 T”? 1 8 6 2 și I 4- 7 + 1 484-64-2 = 2 5 (25) întrucît pentru a Obține nn număr dintr-o căsuță se adaugă 2,4 ia numărul din căsuța precedentă, în locul semnului de întrebare se pune 16,4 (26) Fiecare număr din exteriorul cercului reprezintă dublul celui din interior minus 1 Deci, veți pune 5 (pentru că 3 x 2 — 1 = 5) (27) I’unînd cifrele corespunzătoare, veți obține: pc nr/Ponfala: 5 : 1 -ț- 3 — 8 4 x 3 — 4 = 8 9 — 5 X 2 = 8 pe verticală: 5 — 4 x 9 = 9 14-34-5 = 9 3 4-44-2 = 9 (28) 3 6 X 1 6 = (2 4)a = 5 7 6 (29) Numărul din cercul mare reprezintă produsul celor din cercurile de sus, plus numărul din cercul de jos Deci: 8 x 5 4- 6 = 46 (39) 2 9 7 86 4 8 5 0 8 5 0 3 m~6 (31) Cu 25 Explicația: numerele de pe a treia coloană sînt — prin alternare — suma sau diferența primelor două; 7 4- 8 = 1 5; 16 — 10 = 6; 15 4- 7 = 22 ; 43 — 4 = 143 — 39 Deducem că între 14 și 11 trebuie pus semnul J-, adică 14 + 11 = 25 (32) în centrul fiecărei figuri se află produsul numerelor exterioare împărțit la 10 Deci: 5 X 5 X 4 x 7 = 700; 700 : 10 = 70 (33) Numărul din ultimul compartiment este cîiul primelor două, înmulțit cu 2 în-cazul respectiv: 114 ; 6 = 19; 19 x 2 •• = 38 (34) 1 9 8 0 X 1 1 (35) 9 0 9 1 9 8 1 X 5 1 9 8 0 4 5 4 5 5 1 9 8 0 7 2 7 2 8 2 1 7 8 0 X 8 1 8 1 9 1 3 9 0 9 1 6 5 3 4 0 1 8 0 4 5 6 3 5 X 2 1 7 8 0 1 1 2 8 3 1 4 0 X 1 8 0 4 5 6 3 5 7 1 8 0 4 5 6 3 5 1 9 8 19 8 0 19 8 5 0 19 8 5 (36) 101 X 4 0 1 1 0 1 4 0 4 4 0 5 0 1 (4 -I- 5 + 1 == 10) (37) îi! fiecare pătrat, pornind de sus, în sensul acelor de Ceasornic, numărul se înmulțește cu 4 Știind acest lucru, pentru a afla numărul lipsă vom proceda invers Adică în 144 sens contrar acelor de ceasornic, vom împărți cu 4 Aici e foarte simplu căci 4:4=1 (38) а) I (A = 1; В = 8; C = 2)^f 8 8 8 8 -j- 1111 1111 1 ! I 1 "ТІ ТТГ II prima variantă (A 1; В 3; C = 2): 2 2 2 2 4- 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 "ттггт a doua variantă (A 2; В 6; C - 4): 4 4 4 4 |- 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 6 2 4 4 4 2 a treia variantă (A 3; В 9; C 6): 6 6 6 6 -p 9 9 9 9 9 9 9 9 9 9 9 9 3 6 6 6 3 III (А 1 ; В = 5; C = 2): 5 5 5 5 -J- 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2 ГТГ2 7 b) s-a răspuns la punctul а) II 146 14 c) pentru valorile lui А, В și C de ia punctele a) 1, a) 11 (prima variantă) și a) III (39) Aici două cifre suprapuse dau, prin adunare, cifra următoare de sus (de exemplu: 8 4- 3 = 11; 11 4- 2 13- 13 -|- 3 = 16 etc) Deci numărul căutat de noi va fi: 88 4-4- 12 = 100 (cifra 1 aflată sub semnul de întrebare a fost pusă doar pentru a nu lăsa acel loc gol) (40) Cheia dezlegării o dau primul și ultimul dintre cde patru rînduri orizontale Pe primul găsiți: 6, 7, 8, deci urme ază 9; pe ultimul aveți 5, 4, 3, înseamnă că vine la rînd 2 Să luăm acum cifrele dispuse pe coloane și observăm, la prima că 6 X 5 = 30 și 30 — 3 = 27 La fel, la următoarele două avem aceeași regulă: 7 X 4 = 28; 28 — 3 = 25 și 8 x 3 = 24; 24 — 3 = 21 Acum, știind că pe ultima coloană avem 9 (sus) și 2 (jos) putem afla și celelalte două numere: 9 x 2 = 18 și І8 — 3 = 15 Deci, pe coloana liberă vom nota, de sus în jos: 9, 18, 15, 2 (41) 9 8 6 7 4- 5 7 2 4 0 6 7 10 7 (42) 1 9 1 X 8 8 15 2 8 15 2 8 1 6 8 0 8 (43) 9 0 4 8 — 7 2 3 5 18 13 (44) în fiecare giruetă, suma numerelor din paletele opuse este egală Prin urmare, dacă 7 4- 3 = 10, în paleta albă trebuie să scriem 4, pentru ca, adunat cu 6, să dea tot 10 146 (45) 1 4 7 5 + 19 6 0 3 4 3 5 (46) 2 6 9 X 1 7 18 8 3 • 2 6 9 4 5 7 3 (47) 9, deoarece suma numerelor de pe o diagonală este dublul sumei de pe cealalta diagonala Deci, dacă 5 + 3 = — 8, 7 trebuie adunat cu 9, ca să dea 16 (48) 2 16+ 612 + 3 4 4 3 2 5 0 6 5 5 (49) 2 7 + 8 = 35 10 + 5= 15 17 + 3=20 (50) 3 2 0 2 1 X 0 2 0 2 1 3 2 0 2 1 6 4 0 4 2 6 4 0 4 2 9 6 0 6 3 10 2 5 3 4 4 4 4 1 147 10* (51) 4 3 + 1 7 : 3 X 2 9 = 580 + + + і 17 1: 9 5 + 19=114 + “Г -1- 4* + 3 3 б : 6 + 4 : 4 = 15 4- + Ч- Ч- 3 0 + 8 2 х 3 14 2= 194 5 8 0 4 1 14+ 15+ 194 = 903 (52) 6 2 — 26 : 9x24 = 9 б + + -F “F 2 0 : 4 + 1 0 X 3 4 5 -і- + -j- 6 X 1 2 2 7 + 1 0 5 5 L І г + 4- + 8 — 3 X 9 — 4 = 4 1 9 6 j ♦ ■454-55 + 4 1 = 2 3 7 (53) 1 0 1 + 5:5 3 v 2 0 0 = 4 0 0 : 2 5 + 1 b + 4- 1 0 b X 6 - 8 4 L -F ~F “F F 1 0 0 — 10: 10 -1- 7 4 = 8 3 9 + + i ir 9 4 4x10 1 3 5 = 4 1 5 4 0 0 + 8 4 1-8 3 ' * 4 1 5 = 9 8 2 (54) 2 3 0 1 9 X 2 3 0 1 9 2 0 7 1 7 1 2 3 0 1 9 6 9 0 5 7 4 6 0 3 8 5 2 9 8 7 4 3 6 1 148 (55) 1 0 0 2 0 3 16 12 4 9 9 2 8 0 8 0 9 1 О О 3 9 9 2 1116 1116 (56) 9 1 0 8 5 7 х 89019 8 19 7 7 13 9 1 0 8 5 7 8 19 7 7 13 7 2 8 6 8 5 6 8 10 8 3 5 7 9 2 8 3 (57) 3 19 3 2 6 6 3 4 5 3 12 0 1 3 1 2 0 1 10 2 3 4 5 7 3 16 6 6 2 4 0 2 10 7 6 4 3 9 3 6 0 3 1 4 0 4 0 4 12 4 8 0 4 15 6 0 0 1 5 6 0 0 (58) în fiecare caz, numărul triunghiurilor albe este mai marc ca al celor negre, iar diferența este înscrisă în cerc Deci, considerînd fiecare triunghi alb ca -|- * și fiecare triunghi negru ca - 1, în ultimul cerc vom scrie " 149 (59) 9 16 0 5 9 I 6 0 5 4 5 8 0 2 5 5 4 9 6 3 О 9 1 6 0 5 «391 (60) 3 7 S 6 4 х 1 2 5 5 7 2~8 3 7 8 6 4 4 5 4 3 6 8 (61) 2668—1442 = • -и 2 9 х 11 9 2 + 1 4 5 3 - (62) 1645; 35= — X 2 7 7 4- 2 9 = 4 7 6 0 2 5 I 2 3 4 5 6 7 8 С L А R I N Е Т 12 2 6 4- 12 3 4 5 6 8 9 3 19 СО МРUГ Е R 15 4 5 4 7 + 30 6 01234 5 6789 1368 — 1015 = 353 Р L А S Т О Ы Е R I (63) 1 1 6 9 X 6 3 3 5 0 7 7 0 14 7 з 6 Â~i 150 (64) I О 9 I 8 8 9 7 О Я 12 108 9 0 9908 0 9 I I 8 1 0 8 I 0 8 I 0 8 9 7 9 6 ~ 0 8 1 О 8 (65) 12 3 5 5 X 9 8 2 7 8 б 4 8 5 2 4 7 1 0 9 8 8 4 0 1 1 1 1 9 5 1 2 1 4 1 2 5 8 5 (66) 1 3 3 7 17 4 9 4 3 9 4 3 14 1 8 3 9 4 1 3 7 7 2 16 9 7 9 4 3 7 5 4 4 7 5 4 4 151 (67) 1 2 3 7 X 8 9 3 ~3 ~7 1 1 ~ 1 1 i 3 3 9 8 9 6 1 1 O 4 6 4~1 (68) Indicația pe care v-o dau primii cinci omuleți este următoarea: cifra din mina ridicată are semnul plus, iar cea din mina coborîtă semnul minus, pe cap fiind notat rezultatul Prin cifra 1 urmare, ultimul omuleț trebuie să poarte pe cap (69) 6 6 3 1 6 2 8 4 1 4 2 3 2 2 8 6 4 4 2 4 2 6 6 (70) 13 3 8 8 7 1 2 7 4 1 6 15 9 2 7 1 4 0 8 4 0 6 3 6 4 7 1 6 3 7 0 1 8 10 0 3 9 5 5 0 2 6 4 7 7 8 1 4 7 7 8 1 152 (71) 17 2 9 1 1 7 1 7 2 : 1 9 => Ч I 0 0 9 1 9 -*• 1 9 1 7 2 1 7 1 1 (72) 8 9 10 4 >'■ 3 6 2 7 5 4 4 5 5 2 0 6 2 3 7 2 8 17 8 2 0 8 5 3 4 6 2 4 2 6 7 3 12 32 3 2247600 (73) 6 9 10 3 X! 4 7 2 9 7 4 8 3 7 2 1 6 2 1 9 2 7 1 3 8 2 0 6 4 8 3 7 2 1 2 7 6 4 1 2 3 2 6 8 3 6 4 5 9 1 153 (74) 323266 8 9 0 5 1 5 68329 2 7 3 3 1 6 4 7 3 1 0 3 5 4 9 9 5 0 8 4 7 8 3 0 3 ~~ 2 1 2 О 5 9 2 0 4 9 8 7 7 0 7 2 0 6 8 3 2 9 2 3 9 і 5 1 2 О 4 9 8 7 3 4 16 4 5 3 4 16 4 5 (75) 4 1 0 5 7 X 9 6 2 8 3 1 3 2 2 8 1 3 4 1 1 5 4 7 1 6 8 2 2 4 6 3 4 2 6 9 5 1 3 3 9 5 3 0 9 I 13 1 (76) 10531 х 12 4 7 7 3 7 Г~7 4 2 12 4 2 10 6 2 1 0 5 3 1 131321 Т? 154 (TI) 10 9 7 7 6 12 12 3 7 0 14 7-4028 29658 3 5 7 4 8 1 3 3 3)2 6 2435 5~2 222084’ 2 14 6 8 1 18 5 0 7 0 2 9 6 1 12 2 9 6 1 12 (78) Mai întîi trebuie să punem în evidență relațiile dintre litere, mijlocite de cifrele date și operațiile aritmetice indicate Putem stabili următoarele relații: (I) Г) + 5 = A (II) A + 7 = E înlocuim în 11 pe A cu 1) -f- 5 și obținem: (III) D + 5 + 7 = E Adică: (IV) E = D + 12 Mai departe: (V) D X 4 = В (VI) С x 2 = E (VII) F : 5 = C înlocuim în VI pe C cu F : 5 2F (Vili) E = (F : 5) X 2 = — 155 în continuare: (IX) В = F -b 3 Deoarece relațiile IV și VIII il exprimă pe E, putem scrie: P = 5 (‘a să scăpăm de numitor, înmulțim ambii termeni cu 5 și rezultă: (XI) 5D 4- 60 = 2F sau 5D — 2F = —60 Din relațiile V și IX, care îl exprimă pe B, putem scrie: (XII) 4D = F -I- 3 sau 4D — F = 3 Relațiile XI și XII pot forma un sistem de două ecuații eu două necunoscute ușor de rezolvat: 5D — 2F = —60 (XIII) 4D — F = 3 Efectuînd calculele indicate, aflăm că: A 27, В 88, C = 17, D = 22, E == 34 și F - 85 (79) 1200474 846 8 4 6 1 4 19 T3 4 4 3 3 8 4 16 0 7 8 4 6 "im 7 6 14 156 (81) (82) 8 7 1 0 9 3 7 6 8 7 1 0 9 3 7 6 5 2 2 6 5 6 2 5 6 6 0 9 7 6 5 6 3 2 2 6 13 2 8 1 2 8 7 8 3 9 8 4 3 8 4 8 7 10 9 3 7 6 6 0 9 7 6 5 6 3 2 69687 5 0 08 7 5 8 8 0 4 3 3 8 7 1 0 9 3 7 6 1 19 16 16 3 4 9 6 3 9 9 2 6 2 4 0 1 1 9 9 0 1 1 9 8 5 2 4 9 6 3 4 9 6 3 (83) 7 4 8 X 3 3 2 2 4 4 2 2 4 4 2 4 6 8 4 15 (84) (85) 28479 5 2765 2 7 6 5 i O 3 8 2 9 5 8 2 9 5 10 4 8 2 6 2 1 9 5 2 1 9 5 2 1 110 1 9 6 16 9 5 2 1 (86) 9 5 2 1 9 5 2 1 7375428413 12 5 4 7 3 6 2 7 3 6 5 5 8 7 8 1 1 1 0 1 7 7 8 1 0 0 3 7 8 4 9 7 9 9 4 4 8 7 8 3 1 1 1 0 1 6 3 3 10 0 3 7 8 4 1 2 5 4 7 3 1 2 5 4 7 3 (87) 530449 0 2 4-698 2 3 0 3 1 4 6 0 6 2 2 3 0 3 19 5 8 6 9 8 2 9 6 9 0 9 3 7 3 6 0 2 6 9 0 9 3 4 5 0 9 4 2 3 0 3 1 2 2 0 6 3 6 2 0 7 2 7 9 13 3 5 7 9 I 15 15 5 18 4 2 4 8 18 4 2 4 8 158 (88) 2 О 9 9 3 7 16 8 9 19 5 12 I -НГІ 7 1 4 6 3 4 2 4 3 9 8 6 0 7 5 1 1 8 3 1 6 17 0 7 3 1 2 4 3 8 12 19 5 (89) 2 4 3 9 2 4 3 9 8 7 6 5 4 х 1 9 3 2 0 17 5 3 0 8 2 6 2 9 6 2 7 8 8 8 8 6 8 7 6 5 4 1 6 9 3 4 7 5 2 8 0 (90) 1 5 1 1 4 7 9 4 4 0 7 6 3 2 7 6 3 2 1 9 8 0 4 5 7 4 8 2 7 6 8 6 8 8 6 13 9 9 6 10 5 6 3 4 3 4 4 3 0 5 2 8 3 8 16 0 3 8 16 0 159 (92) 6 3 1 9 3 8 16 2 5 6 2 5 (10 11,10 0 8 ~6~9 3 6 2 5 бТ 8 6 2 5 6 3 0 6 2 5 5 0 0 0 5 0 0 0 (93) 10 0 0 0 7 8 9 2 3 3 3 9 9 9 3 0 0 3 2 4 10 7 8 9 9 9 7 9 9 6 6 6 13 3 2 13 3 2 (94) 3 0 0 3 2 4 2 9 2 9 1 0 3 5 6 1 0 3 8 7 1 6 2 1 4 5 1 7 4 1 7 4 11 Paleoaritnsctica șî alte probleme te legică 161 (95) înlocuind notele muzicale cu litere veți aveai ABC — В D A == В A E : + + F В x G = D В H H + В C~F = E В A și, rezolvînd 5 2 8 - 2 7 5 = 2 5 3 : + + 1 2 X 6 = 7 2 4 4 4- 2 81 = 3 2 5 (96) înlocuind, mai întîi, „dansatorii" cu litere obțineți: А В C D E F x G H В i J G A G С D II I G В J DIB! G В В Г) D А H А В С D Е F F G В G F Н АВ В 1 Și acum, să punem cifrele în io m sin din 1000 g Veți obiecta: ca să aflăm o treime și apoi juni : tirade treime, 166 nu trebuie să facem împărțirea neefectuabila de care a mai fost vorba? Nu, căci se poate scrie astfel: Adică este nevoie de o jumătate de kilogram de făină Și, dacă vreți, puteți reține că, întotdeauna, dacă adunăm o treime dintr-un întreg oarecare cu o jumătate de treime di ii a : 6 33 330 și veți obține: 30 729 sau 3 07,29, adică 3 iulie 1929 (124) „Scamatoria"- este foarte simplă Cineva serie un număr oricare, din oricîte cifre Dv îl copia ți pe o hîrtic, dat nu exact, ci în felul următor; puneți cifra J, apoi celelalte în ordinea lor, cu excepția ultimei pe care o notați cu o unitate mai mică (în cazul dat ca exemplu, numărul inițial era 807 249, iar „scamatorul" a notat 1 807 248) în continuare, îl invitați pe partener să mai adauge un număr eu tot atîtea cifre cît avea și primul, după care adăugați și dv un altul Dar nu oricare Numărul scris de dv trebuie ales astfel, incit fiecare cifră, adunată cu cifra corespunzătoare a numărului al doilea să dea 9 Deci, dacă ultima cifră a celui de al doilea număr este 0, puneți dedesubt 9, dacă с 1 scrieți 8, dacă c 2 notați 7 ctc La fel și pentru următoarele cifre ale celui de al doilea număr (în cazul la care ne referim, acesta a fost 357 162 și s-a adăugat 642 837) Explicația: adunînd orice număr cu un altul format din atîtea ciirc 9 cîtc cifre are cel inițial, suma este formată dintr-un număr care începe cu 1 și continuă în ordine, cu cifrele celui dinții, exceptind ultima cifră care este cu o unitate mai mică (in exemplul dat: 807 249 ; 357 162 ■ 642 937 •= 807 249 :■ 999 999 1807 248) (125) Pătratele albe conțin numere pozitive, iar cele negre - numere negative în cercuri sînt notate rezultatele intermediare Deci pe capul „șarpelui" trebuie pus 30 (126) umărul de goluri marcat de ploicșteni în fiecare oraș, îl notăm cu inițiala respectivei localități: A (cele de la 173 Arad); T (cele de la Timișoara) și C (cele de la Craiova) Acum putem scrie sistemul de ecuații: I) A = — + 1 2 H) c T = —+ 1 2 III) C = — + 1 2 din care rezultă: A = С = T — 2 Deci, în toate meciurile echipa din Ploiești a marcat cîte 2 goluri în total: 6 goluri (127) Să pornim logic Ia rezolvarea problemei Știm că vîrsta căpitanului reprezintă un număr, care este un cub perfect în șirul numerelor naturale, ce cuburi avem? I, 8, 27, 64, 125 Ne oprim aici Este imposibil ca un căpitan de vas să aibă 1 an sau 8 ani și chiar 125 dc ani E puțin probabil să aibă și 27 dc ani, de aceea să luăm în considerație numărul 64, care este posibil să fie vîrsta lui Rădăcina cubică a lui 64 este 4 Deci, produsul celorlalte șase necunoscute trebuie să fie 4 752 862 — 4 4 752 858 Deoarece este produsul mai multor numere, să extragem factorii primi din el: 4 752 858 2 2 376 429 3 792 143 11 72 013 23 3 131 31 101 101 Prin urmare 4 752 858 = 2 X 3 X 11 X 23 X 31 X 101 Si acum să vedem căreia dintre celelalte necunoscute (vîrsta căpitanului o știm) i-ar putea corespunde fiecare număr 174 Cîte coșuri are nava? Firește, numai 2 sau 3 Dar elice? Aici răspunsul e clar: un vapor are, de obicei, un număr par de elice, deci acesta poate fi doar 2, iar numărtfl coșurilor 3 Cîți oameni a luat la bord? Cel mai probabil 101, căci c mai logic și apoi acest număr nu poate fi ziua, luna sau anul (deoarece am avea, în acest din urmă caz, 1900 -j- 101 — -= 20011) Au rămas 11, 23, 31 Firește, 11 nu poate fi d -cît luna, deci e vorba de noiembrie Ziua nu poate fi 31, pentrucă noiembrie are doar 30 de zile Deci, X = 3, У = 2, 7’ = 101, N = 23, P ~ 11, Z — 31 Sau, altfel spus-: vaporul avea 3 coșuri, 2 elice, 101 pasageri, a ridicat ancora la 23 noiembrie 1931, iar căpitanul avea 64 de ani Dar nu s-ar putea să fi avut 27 de ani? în acest caz rădăcina cubică e 3 și 4 752 862 — 3 = 4 752 859 Acest număr nu se împarte nici la 2, nici la 3, nici la 4, nici la 6; factorii lui pruni sînt numere prea mari pentru a fi luate în considerație, în cazul nostru concret (128) Cea mai simplă cale ar fi următoarea? Prima operație: umple butoaiele de 110 litri și 50 litri, în felul acesta, in vasul cel mare au rămas 80 1, deci o primă „porție" Mai trebuie ca și restul să-l împartă în două cantități egale A doua operație: golește butoiul de ПО 1 în cel de 130 1 (aici mai rămîne loc pentru 20 1) A treia operație: din vasul de 50 1 completează cei 20 1 lipsă în vasul de 130 1, iar restul de 30 1 îl toarnă în butoiul de 110 1 A patra operație: din butoiul de 130 1, umple vasul de 50 1; în primul rămîn 80 1 (și are a doua „porție") A cincea operație: răstoarnă conținutul butoiului de 50 1 în cel de 110 1, unde se mai aflau (de la operația a treia) 30 1 (129) Facem un tabel unde rezervăm cîte un rînd pentru fiecare zi a săptămînii (inclusiv duminica) și cîte o coloană numerotată de la 1 la 8, pentru găini 175 mai productiva Punem cîte un semn în dreptul ei în toate zilele (nu și duminică — despre această zi vom discuta ulterior) 1 a cele 8 ouă s-au mai adăugat 5, deci, în total, 13 Să considerăm că și a doua găină făcea zilnic cîte un ou Vom avea acum încă 5, deci ÎS ouă Să zicem că găinile de la numerele 3 și 4 se ouau o zi da și una nu S-au mai adăugat 24-2- 4 ouă și cu cclalalte — s-au adunat 22 Pe găinile de la numerele 5 și 6 le considerăm cele mai puțin productive, deci ele au mai dat încă 2 ouă (in total), cera ce, adunate eu celelalte, fac 24 Pînă la 31 ne mai lipsesc 7 ouă Dacă zicem că găina nr 7 făcea zilnic cîte un ou, iar cea cu m 8 — o zi da, una nu, obținem exact cele 7 ouă lipsă Ce s-a îutîm-plat duminică? Desigur, găinile cu numerele I, 2 și 7, au ouat (punem în dreptul lor, la D, un alt semn, un 0); celor de la numerele 3, 4 și 8 le-a venit și lor rîndul în această zi; Ia fel și „leneșelor" de la numerele 5 și 6 17G Răspunsul este, deci, următorul: trei găini ouau zilnic, trei găini ouau o zi da și una nu, iar două găini făceau ouă după un interval de două zile Situația dc4uni, cînd gospodarul a găsit 8 ouă în cuibar s-a repetat duminica, adică în a șaptea zi de la primul caz (130) Există mai multe modalități de a ajunge la răspun- sul solicitat Folosim, de astă dată, calea intuitivă Considerăm (arbitrar) că distanța pe care o are de străbătut într-o direcție Marinescu e de 60 km Deci la întoarcere face o oră, dar la dus — 1,5 ore în total 2,5 orc în formula S г/, înlocuim pe S cu 120 (distanța dus-întors) și pe t cu 2,5 si avem: 120 2,5 : ‘ — I) ( M — 1 == В -|- 1 Rezolvînd sistemul rezultă В - 5, M 7 (139) Nu întnnplător Ilasen Said a fost nevoit să pună dc mai multe ori întrebarea De cîte ori? Dacă între prima și ultima întrebare s-a scurs un ceas, iar el s-a adresat Sfatului la fiecare 10 minute, înseamnă că a rostit întrebarea 180 de 7 ori Și tot așa, nu întîmplător aceștia au așteptat să pună el cele 7 întrebări pînă s-au botărît să-și ducă fiecare cutia Acum, să vedem, cum au judecat cei 12 înțelepți Pe parcurs au fost mai multe variante: I) Dacă ar fi fost un singur smarald? Problema sar rezolva dacă cei în cauză știau că exista măcar un smarald Atunci cel căruia i se nimerea piatra, ar ști că toți ceilalți au numai rubine și ar lua cutia spre a o duce sultanului II) Dar dacă printre cele 12 pietre prețioase erau două smaralde? în acest caz, înțelepții judecau astfel: „Eu știu că în cutia unuia se află un smarald Deci au fost puse unul, cel mult două Dacă ar fi fost doar un smarald, cel ce il are ar păși înainte Dar Ia prima întrebare n-a ieșit Dc ce? Pentru că a văzut că la mine — deci, că și la mine! — se află o asemenea piatră și consideră că cu trebuia să dau curs primei întrebări înseamnă că avem amândoi cîte un smarald" La a doua întrebare, ambii înțelepți s-ar îndrepta spre Sul tan III) Să presupunem că au fost 4 smaralde, Atunci fiecare dintre respectivii înțelepți știa că au fost cel puțin 3 smaralde și de aceea așteaptă a treia întrebare Dacă nu s-au ridicai cei trei, înseamnă că a mai fost și un al 4-lea smarald și după a patra întrebare s-ar ridica 4 înțelepți Și așa mai departe Știm însă că posesorii smaraldelor s-au ridicat după a șaptea întrebare Deci, în cutiile înțelepților Hasen Said pusese 7 smaralde (140) Notăm numărul pietrelor prețioase din fiecare categorie cu inițialele acestora: /' (pentru topaze), J) {diamante), S (safire) și Ii (rubine) Apoi recurgem la datele din a doua parte a problemei (cele referitoare la raportul dintre diferitele tipuri de nestemate) și le transcriem concis astfel: D T ■ ■ — I); — — S; — = 7? Observăm că îl putem obține și 3 ? 14 ■' « D T pe S în funcție de T, înlocuind în S'— — pe D cu —si avem 1 2-3 181 S = — Cîte pietre prețioase a primit califul? 1 + 2 -4- 3 + 6 4-4 + 5 + 6 + 74-8+114- 19 = 66 Deci: 7 + 7> -+ S + R — 66 Rescricm aceeași adunare, înlocuind, unde e cazul, fiecare element cu valoarea lui în funcție de 7': Г T T T -| -1 | -=66 Aducem Ia același numitor (de 3 6 16 7 care apoi ne dispensăm, neavînd nevoie de el): 42 Г + + l4T’ + 77’4-3 7’= 2772 Efectuăm adunarea: 66 7 — 2772 = 2772, de unde T = -—— = 42 De aici, aflăm că 66 42 14 42 D — — =14; S = — = 7; R — — = 3 Cum pot fi distri-buite aceste pietre prețioase pe cutiile în care se aflau 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 11 și 19 bucăți? Cu puțină atenție vedem că cele 42 de topaze se pot aduna din 4 + 8 + II- + + 19 (deci în 4 cutii), cele 14 diamante pot fi însumate din 1+2 -1- 5 + 6 (deci, conform condiției, tot în 4 cutii) și mai rămîn 2 cutii, cîte una pentru safire (7 bucăți) și pentru rubine (3 bucăți) Prin urmare, califul a primit 4 cutii în care se aflau 4 + 4-8 4- 11+ 19 = 42 de topaze, alte 4 cutii în care a găsit 1+2 + 5 + 6=14 diamante, o cutie cu 7 safir ■ și încă o cutie cu 3 rubine în total, 10 cutii ce conțineau 66 de nestemate 182 (141) Explicația: toate pătratele unui șir au același număr de triunghiuri, dar repartizate astfel (de la stînga la dreapta): numărul celor negre descrește cu o unitate, iar cel al albelor sporește tot cu o unitate Ca atare, în primul rînd se află, în fiecare pătrat, 9 triunghiuri, după cum urinează: 7 negre și 2 albe; 6 negre și 3 albe; 5 negre și 4 albe O situație similară găsim la cele 7 triunghiuri din pătratele rîndului doi și 8 triunghiuri din pătratele rîndului trei în ultimul șir se află, in fiecare pătrat, 5 triunghiuri: 4 negre, 1 alb și 3 negre, 2 albe, deci in pătratul necompletat se vor găsi 2 triunghiuri negre și 3 albe (142) Iată cum au procedat: f) Au trecut dincolo cei doi copii 2) Băiatul s-a întors cu barca 3) A trecut mama 4) Fetița a revenit cu barca la locul inițial 5) Fratele s-a urcat alături de sora lui în barcă și', împreună, au traversat din nou rîul 6) S-a întors băiatul pe primul mal 7) El a luat coșul și l-a dus pe malul opus 8) A lăsat acolo coșul și a revenit la locul unde aștepta tatăl 9) Acesta a luat barca și a trecut rîul 10) Fata a revenit cu barca pe malul de unde porniseră inițial 11) Amîndoi copiii au traversat apa spre locul unde îi așteptau părinții (143) Desigur, n i mai simplu este să luați cuburile în пег ! și imediat vă dați seama care este mai greu, fiind din fier și care este mai ușor, deoarece este turnat din aluminiu Să presupunem însă că cel ce v-a pus întrebarea nu vă permite să atingeți cuburile, ci, dîndu-i lui indicații, le veți diferenția cu ajutorul liniarului în acest caz, se iau două cuburi la întîmplare și se pun pe cîte un taler al — 2 A Mai știm oft unul din strungari este cu 20 dc ani mai tînăr ca un altul Ar fi greu dc crezut că această diferență se referă la Alexandru și Constantin; c mai logic ca ea să fie între Barbu și Constantin Deci, să adăugăm: C /J—20 în sfîrșit, mai știm și că toți trei au la un loc Î00 dc ani, adică А I /■' C 100 Acum să notăm totul în ordine: (I) В =- 2 A (II; C - — 20 (III) A -i- В -I- C - 100 Rezdvind sistemul se obține A — 2-1, В 48 și ( 28 (146) Mai întîi să vedem, cum se pot împărți 20 de lei, în trei părți, fără diviziuni Iată toate variantele 17 2 1 11 7 2 16 3 1 10 8 2 15 4 1 13 4 3 X 14 5 1 12 5 3 13 6 1 11 6 3 12 7 1 10 7 3 11 8 1 9 8 3 10 9 1 11 5 4 x 15 5 2 10 6 4 x 14 4 2 9 7 4 X 13 5 2 9 6 5 X 12 6 2 8 7 5 în al doilea rînd, ca să putem răspunde, trebuie să știm cîtc surori sînt, căci acest lucru nu se specifică în enunțul problemei întrucît suma cea mai mică cheltuită dc una 185 dintn fete pentru darul destinat unchiului Alecu este 3 lei, toate celelalte sume minime (ele sînt pe coloana а IH-a) vor fi mai mari Observăm că sînt cinci asemenea sume, iar cu cei 3 lei, ar însemna că acești bani provin de Ia șase surori Dacă ar fi așa, suma cheltuită pentru cadoul cumpărat mamei ar fi cel puțin 56 lei (ultimele șase numere de pe prima coloană) Dacă surorile ar fi în număr de patru, cea mai mare sumă cheltuită în același scop ar fi 43 lei Prin urmare, trebuie să fie cinci fete Să notăm cu un semn (x) combinația dc cheltuieli care corespunde condiției (52 lei pentru niama) Acum e ușor să stabilim cît au cheltuit pentru fiecare: • pentru mama: 52 lei • pentru mătușa Maria: 28 lei • pentru unchiul Alecu: 20 Di în total fac: 52 -| 28 + 20 100 lei ceva ce corespunde sumei totale căpătată de cele cinci surori de la tatăl lor: 5 x 20 100 (И7) Folosim binecunoscuta formulă $' s/, din t are S , t — — Deci, într-o pruna perioada omul nostru a străbătu tuf o distanță anumită (cît de mare, nu ne interesează) mai întîi eu viteza de 66 km/h, apoi cu 6 km/h în ce privește timpul, nici valoarea lui exactă nu iu interesează, ci doar faptul că drumul în ambele din- ții a durat / 66 6 Efectuăm adunarea și reducerile respective: 66 66 66 11 De cînd merge cu bicicleta, viteza este alta-decît in cazurile anterioare, dar timpul și distanța au rămas aceleași Deci, dacă notăm cu ■,> viteza lui ca ciclist, voin avea: v v v 186 Timpul fiind egal și într-un caz și în altul, putem spune că: 2Ș 2S îî“7' Întrucît cele două fracții au numărătorul (2S) identic, mai este nevoie să demonstrăm că v = 11? Deci viteza medie pe bicicletă este de 11 km/h (148) Se poate judeca astfel: 18 perechi de piese (cîte una de bronz și una de fier) durează 324 de minute Adică o pereche se poate strunji în 324 : 18 = 18 minute Dacă ar fa ' timpul de executare a unei piese de bronz și cu F durata, de strunjire a unei piese dc fier se obține sistemul: 207? 4- 15F = 320 (minute) 18/? 4- 18F = 324 (minute) Rcxolvînd se obține F — 8 minute și 2? = 10 minute (149) Mai întîi, este bine să luați o coală dc hîrtie, să trageți pe ca o linie și la capetele ei să notați cele două orașe: Л și /? Aceasta va reprezenta itinerarul trenului poștal, în continuare, dacă vă uitați bine la modul cum transportă acest tren poșta, vedeți că F apare de trei ori Luați-1 ca punct dc reper și notați i pe o hîrtie Trenul duce poșta din F în ( Notați la dreapta lui F pe C (prestipunînd că, pe hîrtia ate fi M, Г, /1, К și S, ci doar /' în consecință, 19 este S De asemenea 9 nu poate fi I 1/ S /■, 1 ci doar A’ 12 nu poate fi A, R /■, S, d doar 17 sau I Dacă ar fi I’, înseamnă că bl să fie 11, ceea ce nu se poate, intru cit Л/ mai figurează pc aceeași colo mă Deci, 12 este 17 și 11 este 1" l>ar 14? întrucît în dreptul lui mai există 8* Г, F, A* și M, îi râmînc doar Л I nu poate fi 5 1/ I /■ I ci A’, iar 18 este M Să-l luăm pe 13 Pentru el cade Г, S, A’ și A rămînînd /■, iar pentru 17 rămine 1 Judecind în ao lasi mod, vedem că 15 este Г, 16 S, 2 1 3 S, 4 1 20 R, 6 Л/,7 — 1,21- /•' 8 A iar 22 Г Deci în ultima duminică, Albatros a jucat cu Vulturul (151) Deoarece este amintită adesea „cifra pară mijlocie (ca valoare absolută)", înseamnă că în acest număr de telefon sînt trei cifre cu soț și doină fără soț Cifra impară cea mai mare se află la începutul numărului (vezi punctul 3), jar cealaltă la sfîrșit (punctul 7) Aceste două cifre pot ii doar 9 și 5 altfel n-ar fi satisfăcute condițiile de la punctele 4 și 5 Deoarece 9 5 4, conform punctului 4 cea mai mică dintre cifrele pare poate fi 2 în ce privește cifra mijlocie (ca valoare absolută), ca să se respecte punctul 5, ea nu poate fi decît 4 Ca urmare, cea mai mare cifră pară din acest număr de telefon poate fi 6 sau 8 Conform punctului 9, poate fi vorba doar de cifra 6 Așadar, numărul căutat este 92465 (152) I a început, lucrătorul s a gîndit că trebuie să desfacă inelele marginale, să zicem, ale fragmentului de sus și să reunească cu cele laterale (2 operații dc desfacere și 2 de lipire, în total 4 operații), apoi se procedează la fel cu fragmentul de jos (alte 4 operații) Ar fi avut astfel 8 operații > ? 3 lei 24 Li Soluția sugerată de clientă e inai economică: 189 desface toate inelele unui fragment (deci, 3 operații), și cu ele reunește celelalte 3 fragmente (încă 3 operații) Rezultă: 3 3 — 6 operații, care costă 6x3 18 lei (153) Dintre cei patru gospodari (Simion, Dumitru, Barbu și Raicu), cel mai puțin a cules Dumitru Cantitatea lui de cireșe o notam cu x Dacă Simion a recoltat de trei ori mai mult, înseamnă că a avut 3x Barbu culesese de două ori, iar Raicu de trei ori mai mult ea Simion, adică 6x și — respectiv — 9x Legica ne îndeamnă să credem că cefe 55 kg pe care le avea în plus Maria nu pot fi dccît diferența dintre 6x și x, deci: 6x — x ~ 55, sau 5x — 55, dc unde x — I I A — 5 II P = 2b 4-1 M = 2b — — 5 10& + b IU 5 ~ 5 10b — b 9b 5 ~ T Eliminînd pe b din I și II se obține sistemul: M — P + 10—0 11M — 9P = 0 care rezolvat are soluția P = 55, Л7 = 45 Deci b — P — 5 (din I) și rezultă că lungimea bazinului este b — 50 m (156) Desigur, pentru a găsi răspunsul, trebuie să știm care parte a fiecărui punct din seri soare este adevărată, înainte însă de a ne lansa în presupuneri și deducții, să ne facem un tabel ajutător, în care scriem numele cățeilor (orizontal) și culoarea lor (vertical), iar într-o coloană anexă vom nota (după ce vom afla) numele posesorului roșcat alb cenuși n Jiegrrn posesorii l Dog — DA — — Mircea Lăbuș — — DA — Sandu Azor — — — DA Dinu firi vei DA — — j — Fănel 191 Să pornim de la ipoteza că prima afirmație de la punctul 1 este adevărată și Azor nu are blana roșcată Atunci Lăbuș va fi cenușiu și notăm eu DA în respectiva căsuță de pe tabel (avem, totodată, grijă să anulăm celelalte căsuțe referitoare Ia Lăbuș și coloana „cenușiu", pentru că acest cățel nu mai poate avea și altă culoare, după cum alt semen al său nu va fi cenușiu) Dacă așa stau lucrurile cu Lăbuș, putem considera că, intr-adevăr, Grivei nu e cenușiu (punctul 2), dar Dog este alb (notăm în tabel) De aici rezultă că prima afirmație de la punctul 5 este adevărată, iar a doua - nu, deci Dinu este posesorul lui Azor (scriem și acest lucru la rubrica respectivă din tabel) La punctul l se spune că Dinu a luat cățelul alb; acum știm că nu e adevărat, deci ham 1 1 a luat pe Grivei (introducem acest detaliu în tabel) Întrucît prima afirmație de la punctul 1 este adevărată, Azor nu are blana roșcată, dar nici albă sau cenușie, ei m agră Cu ajutorul tabelului vedem că cel cu blana roșcată este Grivei Acum știm și că prima afirmație de la punctul 4 este neadevărată Deducem însă (din partea a doua a acestui punct) că Sandu La ales pe Lăbuș și, ca atare, lui Mircea i-a rămas Dog Orice alte variante duc la combinații ce contravin con1 di ți ilor problemei Și acum, să recapitulăm: cățelul lui Mircea se numește Dog si arc blana albă; Sandu il are pe Lăbuș, care c cenușiu; Lănci La ales pe Grivei cel roșcovan; Dinu — pe Azor, care este negru (157) Ca să putem răspunde mai ușor, este bine să facem o schemă compusă din trei cercuri (corespunzătoare celor trei discipline sportive), care se întretaie între ele Pentru a le distinge mai ușor, hașurăm altfel fiecare cerc și notăm pe >1 cîte una din discipline, așa cum se vede în desenul alăturat Și acum să introducem datele cunoscute în cercuri Știm că > membri ai clubului practică toate cele trei sporit)? turi Prin unnare, notăm cifra 3 în centru (acolo unde există o zonă comună tuturor cercurilor) Alai știm că -t sînt amatori și de ping-pong, și de tenis Scriem cifra 4 în zona comună doar’ acestor două sporturi \i se mai spune că 2 membri joacă și popice, și tenis Punem 2 în zona comună acestor două sporturi Alai cunoaștem că la campionatul orășenesc de tenis au participat 13 membri ai acestui club în zonele comune cercului „tenis" avem 4 -f- 3 2 = 9 jucători, deci pînă la 13 ne mai lipsesc 4 înscriem această cifră în acea zonă a respectivului cerc, care nu arc nimic comun cu celelalte în zonele ce se întretaie cu altele alt cercului „ping-pong'' găsim 4 3 7, deci, pentru a fi 13 participantă la cupa clubului, mai lipsesc 6, cifră pe care o notăm în spațiul ce aparține exclusiv acestui sport în ce privește popicele, 2 3 = 5 practică și alte discipline, deci ca să ajungem la cifra 9 notăm 4 în zona care aparține doar cercului „popice" Adunînd toate cifrele (6 4 4- 3 -ț- 2 -f- 4 + 4) aflăm că membrii clubului sportiv al uzinei sînt în număr de 23 Dar cîți dintre ei joacă și ping-pong și popice? Doar cei 3, care se pricep la toate sporturile ce se practică la acest club 13 — Paleoaritmetica și alte probleme de logi a 193 (158) Deși formulată cu mult înainte de a fi trăit învățatul din Sanios, problema aceasta se rezolvă pe baza relației cunoscută astăzi sub denumirea de teorema lui Pitagora într-ad'văr, dacă îndoim trestia pînă ce \ irful ei atinge periferia ap i din bazin, ea rămînînd tot timpul dreaptă, se obține un triunghi dreptunghic care are ipotenuza formată din liiimimea totală a trestiei, dintr-o catetă egală cu jumătatea lalurei acelui bazin pătrat (10:2 — 5 picioare) și încă o catetă care este înălțimea apei pe care trebuie să o aflăm știm că teorema iui Pitagora se bazează pe relația dintre pătratele unor numere, mai exact, pe găsirea unui pătrat III 12 4 0 !\ 12 0 4 V 2 10 4 VI 2 8 6 (160) Prof Ion lonescu propune următorul mod de a rezolva: „Se face un pătrat divizat in 0 patratî egale La 195 13* un colț însemnăm umil din pătrate care reprezintă oile ce le posedă, iar pătratele rămase neînsemnate, oile ce le-ar avea, dacă ar fi de nouă ori atîtea Se duce linia groasă, care să lase de o parte și de alta același număr de pătrate neînsemnate Acea linie lasă în jos numărul de 100 oi Deci 5 pătrate mici fac 100 oi și prin urmare unul echivalează cu 20 oi și acesta este numărul căutat" Dar există și o cale algebrică: Notăm cu x numărul oilor avute de cioban și cu у numărul de oi ce lipsesc pînă la 100, obținîndu-se sistemul: (x -ț- у — 100 9 v—у — 100, cu soluția r 20 (oi) și у 80 (oi) (161) Mai întii să ținem seama de rîndunelele care vor zbura conform indicației și ca să nu le încurcăm ar fi bine să Ie numerotăm cu cifre romane în ordinea în care le vine rîndul: nr 17- 1, nr 8 — II, nr 20 — 111, nr 6-—IV Vom avea grijă ca acestea să nu zboare mai devreme Apoi, vom alege astfel grupurile, îneît în fiecare din ele să intre rîndunica indicată plus alte 4 \ om mai fi atenți, ca după fiecare zbor, pe liniile orizontale și verticale să rămînă numărul indicat de păsărele Cu mici variante, rîndunelele vor zbura astfel: 1-ul zbor: 17, 1, 9, 15, 23 al 11-lea zbor: 8, 2, 11, 19, 25 al 111-lea zbor: 20, 4, 7, 13, 21 al 13-lea zbor: 6, 5, 12, 18, 24 Și răraîn: 3, 10, 14, 16, 22 (162) Alcătuim un tabel, în care vom trece atît instrumentele (violoncel, vioara, pian, harpă) la care cîntă cele patru surori (Maria, Lucia, Teodora, Valeria), cît și limbile vorbite de ele (franceza, germana, rusa, engleza) Introducem datele pe care le cunoaștem Cu Maria totul este clar: cîntă la violoncel și vorbește nisa Notăm numele ei în căsuța unde se întâlnește linia „violoncel" cu coloana limbii ruse (și cum această limbă nu o mai vorbește altă soră, punem liniuțe în celelalte căsuțe de pc respectiva 196 Franceza Germana Rusa Engleza Violoncel — Maria -** ■■—- Vioară Lucia — — Pian — Teodora — — Harpă — — Valeria coloană, de asemenea —pe linia violoncelului) în ce o privește pe Valeria, ea nu cîntă la pian și nu știe franceza, deci nici la vioară nu cîntă, ci instrumentul ei este harpa * Teodora nu cîntă la vioară, dar nici la violoncel sau harpa, ci la pian Deci violonista este Lucia care știe și franceza (facem notațiile de rigoare pc tabel) Teodora dacă nu vorbește engleza, îi rămîne doar germana, instrumentul la care cîntă fiind, cum spuneam, pianul Valeria, deci, știe engleza și cîntă la harpă (163) Bineînțeles, vom utiliza relația S = v/ înainte însă de a opera cu ca, să lacom citcva notații: distanța dintre București și acea localitate o notăm cu s Deci s = c = — sau S =5 2s (căci în ambele sensuri s are aceeași valoa-2 re) Mai notăm cu c, viteza la dus, cu î’2 - viteza cu care se întoarce; cu /t - timpul în care parcurge drumul plecînd din București și cu /,— timpul în care străbate aceeași distanță la înapoiere ( a atare, v = -ț- v2 și l — /j -T f2 Știm însă că vL este cu 50% mai marc ca vit adică: , V» 3iu 1 ’ 2 2 De aici, = — = — 3v2 3v2 "T „ - , s Timpul la întoarcere ramine insa /г = — t'2 J97 ’ um spuneam mai sus, timpul total (Z) este egal cu timpul consumat l i drs, plus timpul de întoarcere, deci: 2s s 5s t h - — 3:' , r » w„ Vitr/n medie a autocamionului pe totalul parcursului este 72 km deci S — 72 Z Să-l înlocuim pe l cu valoarea aflată înainte: os 360s 12Os 3v2 3u2 v2 Să nu uităm însă că s = —, ceea ce înseamnă că acel 2 120 s de la numărător este, de fapt, 60 S; deci S sau S»2 - 60S Cei doi S se reduc și ne rămîne: v , 60 km pe oră Aceasta este viteza medie la întoarcere, iar la dus va fi: 60 -|- 30 90 km pe oră Se poate începe, desigur, prin a afla pe v2 în funcție de Pp Atunci v2 - — - • în rest, se procedează la fel și rezul tatul, bineînțeles, va fi identic lată însă că, cel puțin în aparență, se ivește un paradox: viteza într o direcție este de 90 km/h, în cealaltă — de 60 km/h Viteza medie ar trebui să fie (90 + 60) : 2 — 75 km/h Or, în problemă se spune că este de 72 km/h Dacă ați judecat astfel, greșeala pornește de la faptul că cei 75 km/h este media vitezelor și nu viteza medie Să verificăm, presupunînd că distanța dintre cele două puncte este de 100 km Deci: s = 100 și S = 200 La dus, vom avea 100 = 100 10 , 100 = 90 Z, de unde Z, = — = — La întoarcere, Z2 = 90 9 60 5 , 10 5 10 -p 15 25 - * — Deci 2 = A d- Z, = Cei 200 3 1 ’ 9 3 9 9 de km (dus și întors) cu ce vitezei medie vor fi străbătuți? , 198 2? 200 = у — 9 200 200 у 9 1800 * v -=- — = = 72 km т 25 25 25 т (164) Dacă unul dintre meciurile Strungul Furnalul s i terminat cu rezultatul 1:1, înseamnă că această întîlnire a fost cea în care Furnalul a marcat singurul său gol și totodată (fiind meci nul) a obținut unicul său punct Prin urmare, în celelalte meciuri dintre aceste două formații, Strungul a înscris 8 goluri, iar Furnalul - nici unul De asemenea, ambele întîlniri Macaraua— Furnalul au fost cîștigatc de prima, iar cealaltă echipă n-a marcat nici un gol Deci, cele 5 goluri realizate dc Macaraua au fost toate înscrise în poarta echipei Furnalul Dar cum? într-un meci 4 : 0 și în al doilea I : 0, sau 2 : 0 și - respectiv 3 : 0, Vom vedea Privind tabela golaverajului, observăm că și Macaraua a primit un gol Firește, îl putea primi numai de la Strungul Știm că Macaraua are 5 puncte și a cîștigat 2 meciuri la Furnalul (4 puncte) De unde poate proveni diferența de un punct? Numai dintr-un meci nul cu Strungul Așa dar, înlîlnirile echipelor Macaraua și Strungul s-au soldat cu un meci nul și cu unul pierdut de prima (aceasta a încasat un gol rezultatul fiind 1 : 0 pentru Strungul) Deoarece, cum spuneam, în ambele meciuri cu Furnalul, Macaraua a fost victorioasă, punctajul ei total a fost I ■ 0 -j 2 -p 2 = 5 Strungul a făcut, cu celelalte echipe, cîte un meci nul și a cî știgat de două ori la ele, obținînd 1 + 2 Ș- I 2 6 puncte Golaverajul? Știm (din condiție) că are un rezultat 1 : 1 cu Furnalul', am mai dedus că arc un meci la egalitate și cu Macaraua, dar a primit doar un gol (cel amintit) ( iar -—celălalt meci egal cu Macaraua a avut scorul de 0 : 0 Amintindu-ne că Strungul a cîștigat cu I :0 una din întîlniri, înseamnă că golaverajul celor două meciuri ale acestei echipe cu Macaraua este 1 : 0 Un gol a marcat și în meciul nul cu Furnalul, deci celelalte 7 goluri le-a marcat in poarta aceleiași 199 ec lipe, însă în celălalt meci, despre care deducem că s-a te minat cu scorul de 7 : 0 Mai știm (din condiție) că două meciuri au rezultate identice Care? Desigur 1 : 0 din întâlnirea Strungul- Macaraua și unul din meciurile Mataraua-Furnalul Așa stând lucrurile, rezultatul întâlnirilor acestor din urmii echipe poate fi doar 4 : 0 și 1 : 0 Reeapitulînd, vedem că meciurile s-au încheiat astfel: Unul din m₽c!uri Ce'ălat meci Strungul-Macaraua 0:0 1:0 Strungul-Fiir naiul 1:1 7:0 Macaraua-Furnalul 4:0 1:0 Și acum să comparăm cu tabelul final din enunțul problemei Strungul a obținut victoria în 2 meciuri și egalitatea în alte 2, realizând 6 puncte: a marcat 1 1 4- 7 = 9 goluri; i s-a marcat un gol (golaveraj final 9 : 1) Macaraua a cîșligat în 2 meciuri, a făcut un meci nul și a pierdut unul, ceea ce i-a adus 2 -|- 2 -f- 1 4 0 5 puncte; a marcat 4 | 1 = 5 goluri și a „încasat" un gol (golaveraj final 5 : 1) Furnalul are un meci nul și a pierdut în toate celelalte, obținîml doar un punct; a marcat un gol și a primit 1 -j- 7 f-4- 4 + 1 = 13 goluri (golaveraj final — 1 : 13) (165) Recurgem din nou la sistemul tabelului Notăm pe el numele specialiștilor și cele cinci zile l-a zi a 11-a zi а Ш-а zi si IV-a zi a V-a zi (ieorgescu tractor autocamion ARO „Dacia" microbuz Mateescu „Dacia*' microbuz autocamion ARO tractor Pavelescu ARO tractor microbuz autocamion „Das’ia" Constau ti- ii eseu microbuz ARO „Dacia" tractor autocamion Bărbu-tescu autocamion „Dacia" tractor microbuz ARO 200 începem cu Georgescu El nu va putea conduce a doua zl microbuzul, căci la volanul acestuia este ^lateescu, nici automobilul ARO căci ar însemna ca a treia zi să demonstreze autocamionul (care revine iui Mateescu) Deci poate dispune doar de autocamion în a treia zi conduce automobilul ARO, iar în ultima zi — microbuzul Mateescu are de ales, pentru prima zi, doar între ARO și „Dacia" Dacă ar opta pentru ARO, ar trebui ca în a patra zi să conducă ori „Dacia", ori tractorul, dar ambele sînt ocupate de alții Astfel, în prima zi Mateescu va prezenta „Dacia", în a patra zi — ARO și cămine pentru ultima zi tractorul în continuare ne este mai ușor să analizăm ce se întîmplă pe coloanele III și IV Ultimele două locuri din ziua a treia pot fi ocupate dc tractor sau de „Dacia", dar care cu Constanti-nescu la volan și care cu Bărbulcscu? Primul nu poate avea tractorul, căci îi revine în ziua următoare, deci completăm coloana a Ш-a cu „Dacia" și apoi cu tractorul în ziua a patra, pentru cele două căsuțe avem disponibile microbuzul și autocamionul Primul nu se poate, căci Pavclescu l a condus în ziua precedentă Ca atare, trecem autocamionul la Pavclescu și microbuzul la Bărbulcscu Să revenim la Pavelescu în prima zi nu poate prezenta tractorul sau „Dacia" (le are Georgescu și—respectiv Mateescu) și nici microbuzul sau autocamionul (le va conduce în alte zile), ci doar ARC) în ziua a doua, cînd are de optat între „Dacia" și tractor, el poate conduce doar autoturismul, căci altfel i-ar reveni tractorul în ultima zi, cînd este ocupat de altcineva Deci, Pavelescu are tractorul în a doua zi și „Dacia" în ultima zi Constantinescu mai are la dispoziție, pentru prima zi, microbuzul și autocamionul Dacă el ar conduce autocamionul, Bărbulcscu ar trebui să se ocupe de microbuz și nu e posibil, întrucît pe acesta îl are în a patra zi Constantinescu poate prezenta, în prima zi, doar microbuzul și îi mai răinîri două zile neocupate și două mașini (ARO și autocamionul) încă nefolosite Pe care o va demonstra a doua zi? Firește — automobilul ARO, căci de camion are grijă Georgescu Camionul îi revine în ultima zi Complet 201 tarea celor două căsuțe libert- clin dreptul lui Bărbuleseu nu mai prezintă nici o dificultate în concluzie: in ultima zi, Georgescu demonstrează microbuzul, Mateescu — tractorul, Pavelescu— Dacia", Constautinescu — autocamionul și Bărbuleseu— automobilul ARO (166) Să pornim de la un detaliu, în aparență, insignifiant: t laudia l-a chemat pe curios în fața bibliotecii și i-a arătat volumele, presupunem, de la stînga la dreapta: albumul arsurile, romanul Aranjate astfel în raft, ele stau cu cotorul către privitor și atunci prima copertă a romanului este in extrema dreaptă, ultima copertă a albumului se află la extrema stingă, iar volumul de versuri are prima copertă lingă ultima a romanului, și ultima copertă lipită de prima a albumului Pentru a fi mai clar, facem o schemă în care notăm tu J —albumul, P — volumul de poezii și R—romanul, iar sub aceste litere scriem numărul de pagini al fiecăruia: 55 44 118 Și acum să calculăm pentru fiecare în parte Claudia: vîrsta ei se află împărțind la 7 numărul de pagini dintre prima copertă a romanului și ultima copertă a albumului, deci e vorba de toate paginile acestor trei cărți: 55 + 44 +118 = 217; 217:7 = 31 ani Rodica: numărul de pagini dintre ultima copertă a romanului și ultima copertă a albumului reprezintă totalul paginilor pe care le are doar acesta din urmă plus volumul de poezii, adică 55 + 44 = 99 împărțind la 3, aflăm că vîrsta ei este 33 de ani Sn-ana: între ultima copertă a romanului și prima copertă a albumului se află numai volumul do poezii Prin urmare: 202 44 : 2 = 22 ani (ceea ce confirmă și detaliul oferii zle Rodica:' 33 — 22 = 11) Irinu: între prima copertă a rom inului și £rima copertă a albumului se află paginile celui dinții și cele ale volumului de poezii, adică: 44 + 118 = 162 și 162 : 27 6 ani Deci (în ordinea vîrstelor): Rodica are 33 de ani, Claudia — 31 de ani, Suzana — 22 de ani, iar Irina— 6 ani (167) Facem un tabel, în care, în dreptul rîridurilor orizontale punem inițialele celor patru pescari, iar pe verticală notăm speciile C ragoș în final: Anielia, Bogdan și lunii au pe frunte buline" negre, Cornelia și Dragoș — albe 206 (172) Facem mai întîi un tabel L M « ,1 V s Л t — — X c 1 — X i> E 1 X N X — P — — — X — în dreptul fiecărui rînd se află numele (respectiv, inițiala) unuia dintre turiști, iar pe coloane — zilele săptămmii Vom marca cu semnul (x) căsuța ce corespunde z care a fost de serviciu și cu semnul (—) celelalte zile începem cu P, deoarece știm că a gătit joi FI nu , mai fi în alte zile la bucătărie și nici aii ii nu vor mai ! acea zi de serviciu Gătind a doua zi după C, A mi va pu ■>« d condițiile f> 7 10 și 13) și bea oranjadă (12) Am ai t it că mașina albastră putea fi ori pe locul IV ori pe \ și n dedus că loc il IV este al concurentului din Timișoara, - are preferă or njada iar condiția 3 ne arată că șoferul mâ inii alba :i bea citronadă, ceea ce înseamnă că acest automobil se afla pe locul V, iar cel roșu, din București, pe locul 111 (condiția I) Șoferul mașinii de culoare roșie bea Pepsi (8), deci băutura prefeiată de cel ce a condus mașina verde este Cico și el e din Constanța (d), brașoveanului revenindu i ultimul loc Așa stînd lucrurile, mașina albastră avea numărul 2 1 (condiția 13), iar prin comparare cu condițiile 6, 7, 12 și 13 tragem concluzia că automobilul din Constanța avea numărul de concurs 15, rămînînd pentru bucureștean numărul 36 și bluza de balonzaid Mai avem de stabilit ce haine purtau șoferii din Galați și Brașov Din condiția 10 reiese că gălățeanul purta un pulover, deci haina de piele era a brașoveanului Așa dar: gălățeanul (locul I) bea apă minerală, iar brașoveanul (locul V) purta o haină de piele (187) Clădirea fiind triunghiulară, Nastratin Hogea a plasat opt oameni în dreptul unghiului unde se întîlneau cei doi pereți lungi De acolo supravegheau ambele ziduri Ceilalți cinci păzeau al treilea perete (188) lată (ele trei răspunsuri cu care Nastratin Hogea și-a plătit masa: 1) Dacă se află unul cu capul spre nord și celălalt cu capul spre sud, s-ar părea că berbecii trebuie să stea unul cu coada spre celălalt Ei bine, pot sta cu capul cum ziseși, totuși să 219 fie față în față, cap la cap Atunci se pot privi în ochi, fără să întoarcă de loc capul II) La început te gîndești că cei patru călători au venit pe același mal , Dar dacă au venit doi pe un mal și doi pe malul opus? Atunci cei de pe malul unde era barca au trecut rîul, ceilalți doi au preluat-o, au traversat apa și au lăsat-o la locul de unde fusese luată III) S-ar părea că nu se pot împărți patru căței la trei copii Totuși Un copil a luat un cățel, altul — de asemenea, un cățel, iar al treilea — doi căței Să nu pretinzi că nu se respectă condiția! Ai zis că nici unul să nu aibă mai inulți căței ca ceilalți Chiar cel ce a luat doi căței, nu are mai mulți ca ceilalți doi la tui loc! (189) Alcătuim, mai întîi un tabel, în care trecem numele celor patru și limbile vorbite de ei Armeana Persana Greaca Tnrea Salal PA NU DA NU Abilul DA DA NU NU Mohamed NU NU DA DA lusuf NU DA DA NU După ce avem tabelul, să trecem datele pe care le știm de la Nastratin Hogea Deci, Salal nu știa persana; în respectivul spațiu diu dreptul numelui său vom nota: NU Abdul este persan, deci trebuie să cunoască această limbă Scriem DA în pătrățelul respectiv La fel, la Mohamed, care trebuie să știe turca Atenție: cine știe turca, nu știe armeana, deci la Mohamed vom pune NU pentru limba armeană, dar și pentru persană, căci altfel s-ar fi înțeles direct cu Abdul Deci Mohamed știe turca și greaca, limbi pe care, evident, nu le cunoaște Abdul și, ca atare, în dreptul lui vom pune cîte un NU pentru acestea două și cîte un 220 DA la celelalte limbi Salal ce limbă cunoaște în afară de cea maternă? Firește, o limbă cunoscută și de turc și de persan, dar precis nu persana Ca să se înțeleagă însă cu Abdul știe precis armeana și atunci—conform condiției—nu știe turca (punem N1 la aceasta), lată însă că n-am vorbit nimic de lusuf, care, deși nu știe turcește (NU, în dreptul lui la această limbă), se înțelege cu Mohamed Desigur, în greacă, singura limbă cunoscută ambilor O notăm Dar cealaltă limbă cunoscută de lusuf, care o fi? Să ne amintim că el, Abdul și Salal nu vorbesc o limbă comună tuturor acestor trei Deci, dacă Salal și Abdul știu armeana, lusuf nu cunoaște boabă din această limbă (un NU în spațiul respectiv) Acum e deajuns să privim tabloul ca să aflăm că Salal știe armeana și greaca, Abdul — armeana și persana, Moha-med — greaca și turca, iar lusuf — persana și greaca (19Э) Concurenții au tras 3x6 = 18 focuri, acumulînd, la un loc, 213 puncte Întrucît au terminat la egalitate, înseamnă că fiecare a obținut 213 : 3 = 71 puncte Sportivul care a nimerit la 50, nu putea să nimerească și la 25, căci astfel numai din două focuri ar fiavut 75 puncte Nu a tras nici în 20 sau de două ori în 10, căci din 2—3 focuri ar fi avut 70 puncte A nimerit însă o dală în 10, căci altfel ar fi trebuit să facă din 4 focuri 2 I puncte, ceea ce este imposibil, întrucît în jumătatea de jos a țintei pe liniile lui 5 și 3 s-a nimerit doar cîte o singură dată Deci, cel ce a nimerit în 50, a mai nimerit in 10 si - ca să acumuleze restul de 11 puncte — a mai tras în 5,' 3, 2, și 1 (50 + 10 + 5 + 3 + 2+1 = 71) Deoarece acest trăgător a tras numai sul) diagonală, ceilalți doi puteau trage numai astfel: unul in 25 + 20 + 20 -j- 3 + + 2+1=71 puncte, iar celălalt în 25 + 20 + 10 + 10 + + 5 -j 1=71 puncte (191) Mai întii alcătuim un tabel, în care notăm atît pe verticală, cît și pe orizontală numele reale ale celor cinci autori Cu acest tabel însă vom lucra altfel decît am procedat în cazurile cînd am apelat la asemenea instrument Apoi, pentru a fi mai conciși, vom înlocui pseudonimele cu 221 inițialele lor (F - pentru Firtcă, G — pentru Gogu etc) și Ic introducem în tabel după următoiul sistem: căutăm pe coloane (verticale) numele celui care își spune părerea și pe rînduri (orizontale) persoana la ti cărui pseudonim (presupus) se rcleră în caseta în care aceste două coordonate se întîl-nes ’ -— -In al doilea caz, 223 dacă numărul băncilor ar fi fost mai mic cu 9 (cele 8 bănci goale, plus cea în care stau 3 elevi, deci: li •—9), iar dintre elevi ar lipsi 3 (cei ce stau în banca necompletată, adică: E — 3), atunci numărul băncilor și al coriștilor (împărțiți, de astă dată, în grupe de către 4), ar fi din nou egal: В —> £ 3 — 9 = — Observăm că avem două ecuații cu două 4 necunoscute: anal 1967) Science ei vie (colecția începînd cu anul 1965) Știința și tehnic® (colecția pc 1966—1967) CUPRINS Cuvînt înainte — — - - - — - — —-— — PALEOARITMETICĂ — - 13 ALTE PROBLEME DE LOGICĂ 57 PROFESORUL FĂRĂ NICI O PARTE (povestire de M Gardner) — — — ~ — -— - 123 Note -— - 135 RĂSPUNSURI 139 Bibliografie selectivă „ — — — — - — 235 WWWhHn LUCRĂRI ÎN CURS DE APARIȚIE SERGIU BALl IF-IOAN STANCESCD Meteorologia fără formule Ediția а П-а revăzută și adăugită Colecția Cristal'4 CONST BAI A- CEANU-STOLNICI Anatomiști in căutarea sufletului AXENTE-SEVER BANCHI Istoria descoperirii elementelor chimice Seria Sinteze Lyceum“ DAN BARBH IAN Pagini alese Memorii matematice FUIRICA T CÂMPAN Povestiri despre numere măiestre DUMITRI' CODAUȘ Radiodepanarea A B C Colecția Cristal*4 FLORII7 A DIMITRESCU Dicționar de cuvinte recente Seria „Dicționarele Albatros41 DAN DOBRESCU-LEONARD НОСОВ EȚ Programare in limbajul de asamblare LAF Seria Sinteze Lyceum“ DORI С A DVȚU Laserul — lumina de miine Colecția Lyceum" GH lOl ESCli Aventura surselor de energie Colecția „Cristal” EUGENIA GROS» Tainele Creierului uman Colecția „Cristal” PETRE IANCU Submarinul în acțiune ІЫЕ MANOEE- GHORGHE IONESCU Dicționar de termeni marinărești Seria „Dicționarele Albatros" GEORGE C MOISIL Cui i-e frică de fizica modernă ? Colecția „Lyceum" MIRCEA NEGREANU-GH BAlAIț’A De ia efectul fotoelectric la celula solară Colecția „Lyceum” ARISTIDF POPESC» Sen?per fidelis DAN POPESC» Civilizație și industrie I M STEi'AN- ED NÎCOLA» Scurtă istorie a științei și tehnicii românești FEI IX TOPESCU Afecțiuni reciproce VIOREL GH VODĂ Surprize în matematica elementară Colecția „Lyceum" VOJTECH ZAMAROVSKY La început a fost Sumerul ■A > > Radiorecepția A—Z 239 beetOî: FOUESCU GHEORGÎBS Tehnoredactor: CORNET CRISTESCU Stan de t par 6 ІѴ 1Ш Apărut JSSi Comando nr I«91 Coli de llpur îs Comanda nr u? 157 Combinatul Poligrafic „Casa Scîntcli“ piața Scînteii nr 1 — București, Republica Socia>' st3 România